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#1. Zadania z analizy IB, ¢wiczenia 7.10, kolokwium 8.10

Udowodnij nieréwnosci
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Pokaz, ze z + y = max{z, y} + min{z, y}.
Pokaz, ze |z| + |y| = max{|z + y|, |z — y|}.
Oblicz warto$ci wyrazeii: [(1 — )], [n +n~'], gdzie n € N.
Wykaz, ze jesli x ¢ Z, to
[—z] = —[z] — 1, m(—z) =1—m(x).

Niech z,y € R. Udowodnij nieréwnosci
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Pokaz, ze m(x) = m(y) wtedy i tylko wtedy, gdy z —y € Z.

. Pokaz, ze m(nx) = m(nm(z)).
. Pokaz, ze jedli m(z) < +, to m(Nz) = Nm(z).
10.

Udowodnij tozsamosé Pascala

() ()=(10)

Wykaz, ze 7o (1) = 2" oraz Y7_o(=1)F (") = 0.

Dane sg liczby ag, a1, ..., a100, takie ze ag = 11 apy1 = 2a, + 1 dla 0 < n < 100.

Pokaz przez indukcje, ze ant1 = an + 21§ znajdz aigp.

Udowodnij przez indukcje nieréwnosé
(1+2)">1+nz+ (n— 1)z

dlaz>—-1ine N.

Dla a,b € R wyprowadz tozsamosé

an+1 o bn+1 _ (a o b) Z akbnfk'
k=0

Dane sg liczby a,b € R i liczba dodatnia A > 0 spelniajace warunek

Ve >0 a<b+ Ae.

Korzystajac z zasady epsilona, pokaz, ze a < b.



