=2}

10.
11.
12.

13.

14.

15.

16.

17.

18.

. Znajdz najwieksza wartosé funkcji  — sin
. ZnajdZ minima lokalne funkcji h(z) = \/|z — a| + /|z — b], gdzie a,b € R.
. Rézniczkujac k-krotnie tozsamos$é (1 — z)~t = Y07 | 2™, wyprowadz rozwiniecie

#12. Zadania z analizy IB, ¢wiczenia 12/03, kolokwium 19/03

. Funkcje  — log(1 + ) rozwin we wzér Taylora z reszta w postaci Lagrange’a wokot

punktu z = 0.

. Funkcje 2 sin x — cos 22 rozwin we wzoér Taylora z reszta w postaci Lagrange’a wokét punktu

x=0.

. Rozwin w szereg Taylora funkcje f(z) =sinz + sinhz i g(x) = cosz + cosh z.
. Dana jest r6zniczkowalna funkcja f : (0,00) — R, taka ze lim, o, f(2) + f'(z) = 0. Pokaz,

_ f(@)e”

eT

z na R.

ze lim; o0 f(x) = 0. [W tym celu zauwaz, ze f(x)
2

i zastosuj regute de 'Hospitala.]

™ g cos?n

S-S

n=0 k=0

. Udowodnij nieréwnos¢

log(1+z) < x> 0.

T
Vit

. Funkcja f jest ciagla w otoczeniu punktu xg i rézniczkowalna poza . Pokaz, ze jesli istnieje

granica f'(z), gdy © — xo, to f jest rézniczkowalna w xg w sposéb ciagly.
Wyprowadz wzor Halphena: (z"~1el/*)(") = (—1)ng—n—1el/2,

Funkcje f(z) = sin(sinz) rozwin we zér Taylora wokdl « = 7 z reszta Ry w postaci Peano.

Oblicz n-ta pochodna funkcji 105 L e® cos z. Rozwin te funkcje we wzér Taylora w dowolnym

punkcie x z dziedziny. Reszty zapisz w postaci Cauchy’ego i Lagrange’a.
2

Funkcje f(z) = log(1 + 2?) i g(x) = wsinz + cosz? rozwin we wzér Taylora do wyrazéw
kwadratowych dookola dowolnego z z dziedziny, reszte Ry zapisujac w postaci Cauchy’ego
i Lagrange’a.

Oblicz granice

. shx—2z . x—sinz . 1 9 . sin(z") —sin"
lim ————, lim ———, lim [ = —ctg”x |, lim ——————
rz—0 r —sSInx z—0 2 z—0 \ 22 z—0 g2
Udowodnij, ze jesli a,c > 0, to

ad — be
inf <max{a;v +b|, |ex + d|}> = g
TER a—+c

Niech f : (a,b) — (¢, d) bedzie bijekcja. Pokaz, ze jesli f jest dwukrotnie rézniczkowalna w
20 € (a,b) i f'(z0) # 0, to £~ jest dwukrotnie rézniczkowalna w yo = f(x¢) i

—1\/ _ f"(ﬂﬁo)
(f ) (yO) - f/(xo)g'

Dane sg funkcje f i g rozniczkowalne n razy w punkcie a. Udowodnij, ze

9" =Y ()19 @M@,

k=0

Oblicz (£E26I)(2003) i (I200261/x)(2003).



