#4. Zadania z analizy IB, ¢wiczenia 28, kolokwium 29.10

. Wykaz, ze "y/n — 1.
2. Wykaz, ze 0 < (m
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3. Oblicz granice ciggow
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an =27+ 5%,  by= V250,  cp= (2" + 5"V,
Udowodnij, ze "v/n! — 1.

5. Wiedzac, ze 0 < a < b, oblicz granice ciagu
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Pokaz, ze ciagi {n'/"15 4 1 {n!/"}22, sa monotoniczne.

Niech a > 1 i niech a,, = [a"]. Oblicz lim, .o ap 1 lim, oo Yan.

Zmajdz liczbe wymierng w przedziale (2%, e).

Ktéry z podanych ciagéw szybciej dazy do nieskoniczonosci: a) a, = n!, b, = n';
b) a, = 3", b, = 2"n*; ¢) a, = 4%, b, = 27

Niech z1 = —% ixpe1 = %(mn + x,;1). Znajdz granice tego ciggu.

Oblicz sup,, ey infen ml_m oraz infpeN SUpPen -

Wykaz, ze mingcr<n k!(n — k)! = [§]!(n — [5])! § maxocpcn k!(n — k)! = nl.

n+1/
Oblicz granice lim,, # ilimy,—oo(1 + ﬁ)\/ﬁ

Wykaz, ze jesli pn, g, € N ilim,_ % = £ jest liczbg niewymierng, to lim, ..o g, =
00.
Pokaz, ze z kazdego ciagu zbieznego {z,} mozna wybraé¢ podciag {zy,}, taki ze

[Ty, y — Tny| <27% dla k € N.

Wiadomo, ze an4+1 — an — a. Pokaz, ze % — a.

Niech a,, — a i b, — b. Wykaz, ze wtedy max(ay, b,) — max(a,b).

Udowodnij, ze jesli 0 < a,, — a, to b, = {/ajaz...a, — a. Jedli natomiast a, — oo,
to b, — .

Zmajdz zbiér A punktéw skupienia ciggdw

2(-1)"n+3 1 ™m

, cn:f—l-sin?, dn, = (l—l—ﬂ)n.

an = (=1)"% " bn n+1 n n

Dany jest utamek nieskracalny = = p/q € (0, 1). Znajdz wszystkie punkty skupienia
ciagu a, = m(nz).

Dany jest ciag ograniczony {a,}. Budujemy nowy ciag b, = supy,, ax. Sprawdz,
ze ciag {b,} jest malejacy i ograniczony od dotu.

Pokaz, ze jesli |up4+1 — uy| <27 dlan € N, to ciag {u,} jest zbiezny.



