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. Udowodnij, ze lim,_.qg
10.

#8. Zadania z analizy IB, ¢wiczenia 09/10.12, kolokwium 07.12

. Wykaz, ze ciag a, = sinn nie dazy do zera.
. Szeregi Y 2, ap oraz y .~ b, sa zbiezne bezwzglednie. Pokaz, ze szereg Y o2, ¢p,

gdzie ¢, = \/|anby| jest zbiezny.

. Wiadomo, 7e szereg >.°° | n?a,, jest zbiezny. Pokaz, ze szereg > .°° ; a,, jest zbiezny

bezwzglednie.

. Podaj przyktad zbieznego szeregu 3.2 | a,, takiego ze szereg >°°0 | a2 jest rozbiez-

ny.

. Pokaz, ze jeéli szereg Z;’f 1 Gn, 0 nieujemnych wyrazach jest rozbiezny, to i szereg

Zn11

. Ciag {an} ma nastepujaca wlasno$é: Dla kazdego ciagu liczb s, € {—1,1} szereg

Y 1 SnGy jest zbiezny. Pokaz, ze szereg Y -2 ay jest bezwzglednie zbiezny.
Zbadaj zbieznosé szeregdw

< (172 . © 12\ Slogrtl = (2)
(s £ B £

n=1 n=2

. Udowodnij, ze

Z\/n2+n+1—\/n2—n+l

nlog?n

- . . 00 1
= 1, a nastepnie pokaz, ze ) ;7 arcsin ;- = oo.

Dlaz e R\ {2kn: k€ Z} udowodnij wzor

1

f—l—Zcoslm— —
s 251n§

arcsinz

sin(n + $x)

. Udowodnij, ze podane szeregi maja ograniczone sumy czesciowe:

oo o0 (0.9} o
Z cosn, Z sin(2n — 1), Z:(—l)”‘*‘1 sinn, Z( 1) sin? n.
n=1 n=1 n=1 n=1

Udowodnij, ze podane szeregi sa zbiezne:

o0

13.

> cosnz sinn o sin?n o 1

-1 n+1 -1 n+1 -1 n+1 .. 2 1 142,

SO Sy Sy Sy i g1+
n=1 n=1

logn n

n=1

Dane sa zbiezne ciagi {a,} i {b,}, przy czym ten drugi jest jeszcze monotoniczny.
Korzystajac z kryterium Abela, udowodnij, ze szeregi

(e.) o

Z(an—‘rl - an)bna Z(an-‘rl - an)bz

n=1 n=1

sa zbiezne.



