Zadania z teorii dystrybucji #4 26/10/2017
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Oblicz pochodng dystrybucyjna dystrybucji Hilberta.
Niech A > —1. Oblicz pochodna dystrybucyjng funkcji f(x) = z* dla z > 0 i poza
tym znikajace;j.

. Oblicz pochodna dystrybucyjna funkcji lokalnie catkowalnej f(x) = log|z| na proste;j.
. Oblicz pochodna dystrybucyjna d; log ||z| na R".
. Niech m > 0. Dana jest funkcja ciagta z — [|z||"¥~™ na Q = R™ \ {0}. Przedtuz te

funkcje do dystrybucji « na RY i oblicz pochodne czastkowe o;u.

. Czy znikanie funkcji ¢ € D(€2) na no$niku dystrybucji A pociaga A(¢) = 07
. Dana jest dystrybucja A € D'(R") i funkcja ¢ € D(RY), taka ze D%p(z) = 0 dla

x €suppAiac NY. Pokaz, ze M) = 0.

. Niech p1 bedzie dystrybucja o nogniku w kuli B = {z € R" : ||z|| < 1}. Pokaz, ze jeéli

¢ € D(R") znika na B, to u(p) = 0.

. Dane sg o € D(RY) i p € D'(RY). Czy warunki u(p) =0 i opu = 0 sa réwnowazne?
. Niech ¢, > ¢,41 1>, ¢n < 00. Niech

o0

M) =Y (plen) —9(0)), ¢ €D(R).

n=1

Sprawdz, ze A jest dystrybucja rzedu doktadnie 1.

. Dany jest cigg funkcji ¢, € D(RY), taki ze

lim || D%, ) = 0

n—oo
dla kazdego «, gdzie K jest zwartym nosnikiem dystrybucji A. Wykazaé, ze A(¢,)
nie musi zbiega¢ do zera. W tym celu rozwazyé nastepujocy przyktad: Niech A\ bedzie
dystrybucjq zdefiniowang wzorem (a). Niech funkcja ¢, € D(R) znika dla x < ¢y @
on(x) =1/n dla ¢, <x < ¢.
W warunku (b) zastepujemy no$nik K pewnym zbiorem otwartym V zawierajacym
K. Udowodnij, ze wtedy lim,, A(¢,) = 0.
Zbadaj, czy funkcjonatl
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jest dystrybucja. Jesli tak, znajdz jej rzad. (pg)



