Funkcje analityczne #9
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. Wskaz holomorficzne odwzorowanie dysku jednoskowego D = K (0, 1) na D, ktore

odworowuje a) 0 na zadany punkt a, b) zadany punkt a na zadany punkt b.

. Oblicz pochodna odwzorowania ¢,, gdzie a € D. Oblicz wartosci ¢, (0) i ¢/, (a).
. Pokaz, ze ¢, mozna rozszerzy¢ do homeomorfizmu C.
. Wykaz, ze wzajemnie jednoznaczne holomorficzne odwzorowanie dysku jednost-

kowego przedtuza si¢ do takiegoz odwzorowania kota K (0,r) dla pewnego r > 0,
w szczegolnosci do homeomorfizmu D.

. Oblicz czesé urojong jadra Cauchy’ego.
. Udowodnij, ze
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gdzie @), jest jadrem Cauchy’ego.

. Dany jest jednostajnie zbiezny ciag funkcji u, ciaglych na D i harmonicznych w

D. Korzystajac z reprezentacji za pomoca jadra Poissona, pokaz, ze granica tez
jest funkcja harmoniczng w D.

. Niech u € C(D bedzie harmoniozna w D. Udowodnij nieréwnos¢

- 1
lu(re™)| < —i—r o / lu(e™)| ds. 0<r<l1,teR.
—r 27

Skorzystaj z reprezentacp Poissona.

Uwaga: Studenci, ktérzy chcieliby poprawi¢ swoja ocene z ¢wiczen, moga pisacé
dodatkowy sprawdzian. Prosze skontaktowaé sie ze mng, najlepiej na poniedzial-
kowych konsultacjach. (pg)
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