Funkcje harmoniczne #2

. Udowodnij, ze niemal jednostajna granica ciagu funkcji harmo-
nicznych jest funkcja harmoniczng.
. Udowodnij, ze jesli u jest funkcja harmoniczng w otoczeniu B(a, r),

to
1

u(a) = Q. /B(a,r) u(z) de.

. Zbior otwarty 2 C R" jest spdjny, a u jest rzeczywista funkcja
harmoniczng na 2. Pokaz, ze u(£2) jest zbiorem otwartym lub
jednopunktowym.

. Niech T bedzie liniowym przeksztalceniem R", takim ze w o T
jest funkcjg harmoniczng na R", jesli tylko u jest harmoniczna
na R". Udowodnij, ze T jest przeksztatceniem ortogonalnym.

. Dla f € C(S) niech f(:z:) = s P(z,y) f(y)dy. Sprawdz, ze

(foT)y =FoT
dla kazdego ortogonalnego przeksztatcenia T'.

. Niech u bedzie niestalty funkcja rzeczywistg harmoniczng wokot
B. Udowodnij, ze istnieje stala ¢ > 0, taka ze dla kazdego 0 <
r<l

u(Go) — u(réo) = c(1 —r),
jesli (p jest punktem sfery, gdzie u osiaga najwiekszg wartosc.
Wywnioskuj, ze 0,u({y) > 0, gdzie n({) = ¢ jest wektorem nor-
malnym zewnetrznym.



