Funkcje harmoniczne #6

. Niech u bedzie nieujemna funkcja harmoniczna w B(a, R) i niech
|z —a| <r < R. Pokaz, ze

1— =& 4+
— R __wu(a) <ulz R 1u

i wyprowadz stad twierdzenie Liouville’a dla nieujemnych funkcji
harmonicznych.

. Wyprowadz twierdzenie Liouville’a dla ograniczonych funkcji har-
monicznych z tegoz twierdzenia dla funkcji harmonicznych nie-
ujemnych.

. Na produkcie 2 x € definiujemy

s(z,y) = sup {ZES :0#ue€ H+(Q)}
Udowodnij, ze s jest funkcja ciggtla.
. Funkcja u jest harmoniczna i nieujemna w B. Pokaz, ze
Chu(0)
(1 — Ja[)r=ttlal”
. Udowodnij, ze punktowo zbiezny ciag nieujemnych funkcji har-

monicznych jest zbiezny jednostajnie na kazdym zbiorze zwar-
tym.

DU (z)] <

. Przypuéémy, ze n > 2 i ze funkcja harmoniczna w B\ {0} spelnia
oszacowanie

u(z) > —Clz|*™™, x € B\ {0},
dla pewnego C' > 0. Pokaz, ze
u(z) = alz 7" + v (@),
gdzie a € R, a v € H(DB).
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