7. Pélgrupy miar

. Pélgrupg miar na R? nazywamy rodzine miar probabilistycznych {pt }e>0, taka ze
lim < jug, f >=f(0), [ € Co(RY).

. Twierdzenie: Niech p; bedzie pétgrupa miar. Wtedy

<, f>—f(0
< P f >=lim = ft MO jecrmy,
wyznacza funkcjonal liniowy, taki ze
| <P f>]<Clfllcz,  lfllcz = max sup [Df(x)].
lal< zeR?

. Lemat: Niech X bedzie przestrzenig unormowana, a Y jej domknieta poprzestrzenig kowy-
miaru 1. Jesli D jest gesta podprzestrzenia liniowa X, to D NY jest gesta w Y.

. Dowdd twierdzenia: Niech X = Cg(Rd) @ R oznacza rzeczywistq przestrzen funkceji klasy
C? majacych granice w nieskonczonoéci ze skonczong norma || - ||c2. Latwo sprawdzamy, ze

Tif(z) = pu x f(z)
jest mocno ciagla potgrupa kontrakeji na tej przestrzeni Banacha. Niech U bedzie generato-
rem, a D jego dziedzina. Niech

<P f>=Uf(0), feD.

Jedynym problemem jest ciaglto§é P. Na mocy Lematu wystarczy to sprawdzi¢ na podprze-
strzeni
Xo={f € X:D"f(0) =0, |a] <1},

ktéra ma skonczony kowymiar. Istota sprawy lezy w tym, ze istnieje funkcja h € D N X,
taka ze

B(z) > min{lz%,1}, @ £0,
co takze wynika z Lematu, bo warunki definiujace h wyznaczaja zbior otwarty w Xo, a D
jest gesta podprzestrzenia X.

Niech wige f € Xo. Wtedy |f(z)| < || fllczh(x), wiec
’<:u’t7f>_f(0)’ <,ut7‘f|>
t < =tellZ <)

gdzie prawa strona ma granice przy t — 0, bo h € D. Zatem

| <P f>[<fllc; < Ph>,

< pu, h >
t Y

co nalezalo pokazac.

. Uwaga: Funkcjonal P jest dysypatywny, co oznacza, ze dla kazdej rzeczywistej funkcji f €
C>(R%) przyjmujacej w zerze maksymalng wartogé

< P f><0.

Dlatego w nastepnej kolejnosci przystapimy do badania funkcjonatéw dysypatywnych.



