2. Teoria poélgrup operatoré6w — zadania

. Udowodnij, ze operator f — if’ jest samosprzezony na L2(R), jedli za dziedzine przyjaé

D={fec AC(R)NnL*(R): f' € L*(R)}.
Wyjasnij, na czym polega specyfika pojecia operatora sprzezonego na przestrzeni Hilberta.
. Niech T' bedzie gesto okre$lonym operatorem na przestrzeni Hilberta H. Niech N(T') oznacza jego
jadro, a R(T) obraz. Pokaz, ze N(T*) = R(T)*, a jesli T jest jeszcze domkniety, to N(T') = R(T*)*+N
D(T). Czy mozna to uogdlni¢ na przestrzenie Banacha?
. Dany jest operator gesto okreslony domkniety T’ na przestrzeni Hilberta, taki ze T*T C TT*, co

oznacza, ze TT™ jest przedtuzeniem T*T. Czy stad wynika, ze TT* C T*T? (Patrz Rudin, Twierdzenie
13.13.)

4. Znajdz e?, gdy A jest n-wymiarowa klatka Jordana.

. Niech
a b
(0 3)
i niech 7 bedzie $§ladem A, a 2 bedzie wyr6znikiem wielomianu charakterystycznego A. Pokaz, ze
jesli v # 0, to
inh 27 sinh
et = eT/Q(LD TA+ (coshy — ey ’YI))
Y

v
Co sie zmieni, gdy v = 07
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