3. Teoria poélgrup operatoré6w — zadania

. Wykaz, ze wzér T, f(z) = eF@) f(zx), gdzie ReF < 0 jest funkcja lokalnie calkowalng, definiuje
mocno ciagla pélgrupe operatoréw na LP(R™), 1 < p < oo. Opisz dziedzing generatora i generator
U. Znajdz spektrum generatora.

. Wykaz, ze operatory T;f(x) = f(z + t) tworza mocno ciagla pdlgrupe kontrakcji na LP(R) dla
1 <p <1, atakze na Cy(R).

. Sprawdz, ze polgrupy T; f(z) = €*™® f(z) i S;f(x) = f(x +t) na L?(R) sa unitarnie réwnowazne.
Znajdz ich generatory.

. Niech T; bedzie mocno ciagta pélgrupa operatoréow na przestrzeni Banacha X. Pokaz, ze wektory
postaci x, = fga(t)Ttw dt, gdzie ¢ € C¥(R), x € X, leza w dziedzinie generatora i tworzg zbiér
gesty w X.

. Dana jest mocno ciagla pélgrupa operatoréw T; na przestrzeni Banacha. Pokaz, ze istnieja stale

M > 01w € R, takie ze [|Ty]] < Me*t. W tym celu zauwaz najpierw, ze dla pewnego M > 0 jest
|T|| < M,o0ile 0 <t<1.
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