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6. Calka oznaczona.

689. Przemek ma przygotowaé referat dotyczacy calki oznaczonej. Przemek chce
poda¢ nastepujace wzory zachodzace dla funkcji ciaglej f na przedziale [a,b):
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Przemek poprosit Gosie o wykonanie rysunkow ilustrujacych powyzsze wzory. Niestety
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Gosia nie napisala, ktory rysunek odpowiada ktoremu wzorowi.
Poméz Przemkowi przyporzadkowaé rysunki (rys. 1-6, str. 50-52) odpowiednim wzo-

roml.

7

Podaé¢ wzor na C,, = Z b’—“f(a—l— M) oraz obliczy¢ JLIgOCn
690. f(z)=1,a=5, b 8 691. f(z)=2,a=0,b=1
692. f(r)=z,a=1,b=5 693. f(zx)=2>,a=0,b=5
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694. f(z)=2% ,a=0,b=1 695. f(x)=22+5,a=-3,b=4
696. f(z)=2’+1,a=—-1,b=2 697. f(z)=2+x ,a=0,b=4
698. f(z)=¢€¢",a=0,b=1
Obliczy¢ nastepujace catki poprzez konstrukcje ciggu podziatow dziedziny oraz obli-

czenie granicy ciggu sum Riemanna

4 e
699. [2'%dx (Wsk. 2-2/")  700. [2Zdy (Wsk. eF/™)
2 1
20 10 1 3
701. [zdx 702. [e*dx  703. [Yxdr (Wsk. L)
0 1 0

1 2 4
704. [ |z|dz  705. [% (Wsk. 25/")  706. [/zdr (Wsk. 1)
-1 1 0

Obliczy¢ calki oznaczone:
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Udowodnié nastepujace oszacowania

732. f STy <2 733, i< f pdr <3
1 3
734 < f x—i—smx § 735. _fl 1+x2 dr < 5

4
736. fx(l —2%t ) dr <1 737, 2V2 < [2!/7da
0 2

3 2
738. 5< [x"dr <31 739. [1dz <3
1 1
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Obliczy¢ granice
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757. Udowodni¢ oszacowanie == < f x¥dx < . Wskazéwka: Oszacowaé z* przez x®
Obliczy¢ granice

758.

~ 1 1 1 1 1
nlinolo V2nv/3n + V2n+1v/3n+1 + V2n+2/3n+2 + V2n+3/3n+3 ot V3nv4n,
Wskazéwka: Niewymiernosé (/(x+a)(z+b) catkujemy wykonujac podstawienie

_ z+a
t=1\/orp-
: n+sin(n?40%) | ntsin(n?+12) | ntsin(n?4+22) | ntsin(n?+32) n+sin(n?+n?)
759. nlLIQO 2102 + 2412 + n2122 + n2132 +o+ n2-rn2

Wskazéwka: Skorzystaé z twierdzenia o trzech ciggach.
Obliczy¢ pole figury ograniczonej nastepujacymi krzywymi

760. y=2?iy=22+5

761. y=e" i prosta przechodzaca przez punkty (0,1) i (1,e)

762. y=sinx i yzQ: 763. y=atiy=2a3

1 ) 1 1
764.y:;iy:§—x 765. y——z,y x—lx—2

Dla danych f(x), a i b obliczy¢ dlugosc tuku krzywej y= f(z), a<x <b
766. 2, 1,2 T67.20—3, 7,12
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768. 22, 0, 1 Wsk. Skorzysta¢ z tablic calek.
769.¢*,1.2 770. V23,6, 10 771.m2€_x,o,1
Dla danych f(x), a i b obliczy¢ pole powierzchni powstalej przez obrét krzywej
y=f(z), a<z <bwokdl osi OX
772. 2% 0,5 T73.¢%,0,10
T74. Jxr , 0,4 T75.sinx, 0,7 776.cosTx ,0, 2w
Dla danych f(x), a i b obliczyé¢ objeto$é bryly powstalej przez obrét obszaru
0<y< f(x), a<z<bwokdt osi OX
777/ ,0,1 778 2 ,1,5 779.27,0,10
780. ¢* , 3,0 781.sinx, 0, 3;
Obliczy¢ objetos¢ bryly powstalej przez obrét obszaru ograniczonego krzywymi o
podanych réownanich, wokoét osi OY
782. y=e® ,y=0,z=0ix=5 783. y=sinziy=—sinz,0<z<n
784. y= 1
x
786. y>=1—(v—2)?

y,y=0,r=1ix=2 785 . y=lnzr,y=0,x=1iz=e

787. Obliczy¢ dtugosé tuku krzywej y = \/x—|—43 , 0<2<H.

788. Obliczy¢ objetosé bryty powstalej przez obrot obszaru
O0<y<ze®, 0<x<1 wokét osi OX .

789. Obliczy¢ dhugosé tuku krzywej y=1Inz , 1 <2 <V/3 .

790. Obliczy¢ objetos¢ bryly powstatej przez obrét obszaru
arctgr <y < \/arctg% ++v/1+sinz, 0 <z <7 wokdt osi OX .

791. Pomarancze o cienkiej skorce pokrojono na plastry réwnej grubosci. Dowiesé, ze

kazdy plaster zawiera tyle samo skorki.

792. Od pomaranczy o grubej skérze odkrojono konce tak, aby ukazal si¢ miazsz.
Pozostala cze$¢ pokrojono na plastry rownej grubosci. Dowiesé, ze kazdy plaster zawiera

tyle samo skorki.

793. Pasem o szerokosci d nazywamy obszar plaszczyzny zawarty pomiedzy dwiema
prostymi rownolegtymi odlegtymi o d, wraz z tymi prostymi.
Czy koto mozna pokry¢ pasami o sumie szerokosci mniejszej od srednicy kota?

Paséw ma by¢ skonczenie wiele.
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