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Konwersatorium 16.06.2010 (zad. 952-958) Cwiczenia 16,17.06.2010 (zad. 959-970)
Zadania 971-1003 beda omawiane na wykladzie.

952. Czy catka niewtasciwa
“+oo

p
/ * dx
341
0
jest zbiezna dla

a) p=—2 b) p=-—1
c) p=1 d) p=2

953. Czy nier6wnosé

b
/x7-2$6dx<2

jest prawdziwa dla
a)a=-3,0=0 b) a=-2,b=1
c)a=-1,b=2 d) a=0,b=3

954. Czy dla dowolnej funkcji rézniczkowalnej f : R — R spelniajacej warunki f(1) =3
oraz f(3)=13, istnieje takie v €R, ze f'(x)=c, jezeli

a) c=2 b) ¢=3

c) c=5 d) c=10

955. Czy funkcja f zdefiniowana wzorem
23 dla z<1
flz)= {ax2+bx+c dla z>1
jest rézniczkowalna, jezeli
a)a=2,b=-1,¢=0
b)a=1,b=1,c=1
c)a=3,b=-3,c=1
d)a=1,b=-2c¢c=2

956. Niech 105 10e% 19
U0
)=y @ .
A dla =0

Dla ktérej wartosci parametru A istnieje f'(0) i ile jest réwna?

957. Obliczy¢ wartos¢ granicy

n+1 n+2 n+3 n+4 ™
2 +...+

+(n+1)2+n2+(n+2)2+n2+(n+3)2+n2+(n+4)2 50n?

lim

n—oo

958. Rozwina¢ w szereg Fouriera funkcje f okreslona wzorem

f(x)=cos*z-cosdx .
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959. Obliczy¢

; dx
[e ey

960. Obliczy¢
/3

/ sin®z dz .
/4

961. Obliczy¢
64
/ d:L‘
sNVTHY T

962. Zbadaé zbieznosé catki

+oor 7 5
Sr'—2 3

; 529 — 225+ 3z

963. Obliczy¢

—
&

5 dx
Jxt+2x+10
964. Obliczy¢ wartosé catki
P 1204
/ dx
) (z+2)(4z+1)

Sprowadzi¢ wynik do prostej postaci i okresli¢, czy jest on liczba dodatnia, ujemna, czy

zeren.

965. Obliczy¢ catke oznaczong
/1 r?+4x+5

- dz.
) w4t +r+l

966. Obliczy¢ catke oznaczong
2

/\/x4—2x2+1dx.

-1

967. Obliczy¢ catke nieoznaczona
/ dx
3+ 812 +25x
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968. Obliczy¢ catke nieoznaczong,

/ dx
T+v2+6
969. Obliczy¢ catke nieoznaczona

/xQ-sin\/aj:”—l—ld:z:.

970. Obliczy¢ dtugos¢ krzywej

2
{(x,@—lnx) : 1<:1:<e}.

Zastapi¢ 7 odpowiednim znakiem nieroéwnosci i udowodni¢ podane nieréwnodci przy
podanych warunkach:

1 81
971. xiE[O,Z]/\ZxZ 9:2 VTi+a?) 728
=1

1 81
972. z, € [1,1]/\Z$i:36:>2<\/37_i+55?> 770

2000 2000
973. 2, =2 0A Z z; = 2000 = Z arctgz; 7 5007

i=1 =1

1 1 1
974. a,b,c>0=>—+—-+-7 J
a b ¢ at+b+e
1 1 1 1
975. a,b,c,d>0Na+b+c+d=2= — —I—b2+ +$716

976. abcd>0Aa+b+c+d—1:\/_+\/_+\/_+\/_?2

977. OAle_n:>Z — va

i=1 1+xl

3V3
978. z,y,22 0N Nx+y+2z=m=sinr+siny+sinz ? \2/_

3
979. z,y,z > 0Nz +y+z= g = sinz+siny +sinz ? 3

et e¥ e* e
980-xay72,t>0/\x+y+z+t:4:>—+—+—+??46
y oz
981.xy,z>0/\2+g+6 1:>\é_ \/§+\é§?1

2 xd 2t o212
982, ! R N 2, 53 T 2
1+2+3+4 1+2+3+4 25

n

983. in:n:>26“ ?ne 984. :v,-<;/\2xi:0:>26“ ? n—l—fo
- . — L L

985. z; > —;/\in:0:>262“ ? n+2xf
i=1 i=1 i=1

986. z; > 1A> x;=2n=[[(1+27) ? 5"

i=1 i=1
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n n 5n
=1 =1

|3

988. Czy w zadaniu 986 mozna zastapi¢ x; > 1 warunkiem |z;| >1 7

Ktoéra z liczb jest wieksza

989.
99599 - 996% - 997997 . 9989% . 999999 . 100010 - 1001100
1002192100319 . 10041904 10059 czy 103000 7

990.
9951005 . 9961004 . 9971003 . 9981002 . 9991001 . 10001000 . 1001999_
:1002%%% - 10037 - 1004%% - 1005%% czy 10330 ?

991.
9959 + 99690 -+ 99797+ 998%% +999%% +10001°% + 10011001+
+100219% 4 10031993 410041904 410059 czy 11-1070% ?

992,
99599 499600 - 9971993 4- 9981002 19991901 110009 41001999+
+1002%% + 100397 4100476 + 1005 czy 11-10%0% ?

993.
9952995 . 9962996 . 9972997 . 9982998 . 9992999 . 10003000 -100 13001 .
10027002 1003003 - 1004304 - 1005%%% czy 10900 7

994. Obliczy¢ wartos¢ granicy

7}Lrg@<np'(\/\/ﬁ+ﬁ+\/\/ﬁ+\/§+\/\/ﬁ+\/§+\/\/ﬁ+\/4—1+...+\/ﬁ+\/ﬁ)>

dla tak dobranej warto$ci parametru rzeczywistego p, aby granica ta byla dodatnia
i skonczona.

Doprowadzi¢ wynik do postaci %-(\/E—i-d), gdzie a,b,c,d € N.

995. Wyznaczy¢ wszystkie wartosci rzeczywiste parametru p, dla ktorych catka nie-

wlasciwa
o
xp
5 dz
/ r3+1

jest zbiezna.

996. Wskazaé (wraz z dowodem poprawnosci) warto$é rzeczywista parametru p # 1,
dla ktorej

—d :/7d )
0/x8~|—1 o / 8 +1 v
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997. Obliczy¢

oo 4
/ * dx
/ 841

o0 4
/de
, 228 +1

998. Wyznaczy¢ szereg Fouriera funkcji f: R — R, okresowej o okresie 27, okreslonej
wzorem

3
f(z)=cos—x
2
dla z € [-m,).
999. Obliczy¢ sume szeregu
> 1
nZ::l 4n2—-9°

Wskazéwka 1: Wstawi¢ o =0 do szeregu Fouriera funkcji z zadania 998.
Wiskazéwka 2: Wstawi¢ x =7 do szeregu Fouriera funkcji z zadania 998.
Wskazéwka 3: Zastosowaé rownosé Parsevala do funkcji z zadania 998.
Wskazowka 4: Nie uzywaé szeregow Fouriera, tylko zapisa¢ wyraz szeregu w postaci
roznicy odpowiednich wyrazen.
Uwaga: Dwie z powyzszych wskazoéwek prowadza do rozwigzania, a dwie w maliny.
1000. Rozwina¢ w szereg Fouriera funkcje f okreslong wzorem

f(z)=cos’x-sin3z.

1001. Funkcja f jest okreslona wzorem
fx)=sup({0}U{1—|]2"z—4": neN={1,2,3,...} }) .
Obliczy¢

70f(x) dx .

1002. Obliczy¢

/7 dx
/e’ +et
podajac wynik w postaci k/e", gdzie k,n € N.
1003. Obliczy¢ wartos¢ granicy
- (111+211+311+4H+...~|—n11)3
n—oo (1174217 4 317 4 4174 4 nl7)?
podajac wynik w postaci utamka nieskracalnego.
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