Jarostaw Wroblewski Analiza Matematyczna A1, 2009/10

Cwiczenia 26.01.2010 (wtorek !!): zad. 429-444 (tylko zadania wskazane przez student6w)
Egzamin: piatek 29.01.2010, godz. 14.00-17.00, sale HS, EM
Egzamin poprawkowy: pigtek 12.02.2010, godz. 9.00-12.00, sala HS

Zadania powtorzeniowe.

429. W kazdym z zadan 429.1-429.4 udziel czterech niezaleznych odpowiedzi
TAK/NIE.

429.1 O zdaniu T'(n) wiadomo, ze prawdziwe jest T'(1), a ponadto dla kazdej liczby
naturalnej n zachodzi implikacja T'(n) = T'(n+2). Czy stad wynika, ze prawdziwa jest

implikacja
a) T(2008) = T'(3009)
b) T(2008) = T'(3010)
c) 7'(2009) = 7'(3010)

d) 7(2009) = T'(3011)
429.2 Szereg liczbowy o wyrazach rzeczywistych % a, jest zbiezny. Czy stad wynika,
n=1

ze zbiezny jest szereg

a) > las| b) 320
n=1 n=1

c) > 2008a, Z an+1)
n=1 n=1

429.3 Szereg liczbowy o wyrazach rzeczywistych E a, jest zbiezny. Czy stad wynika,
n=1

ze rozbiezny jest szereg

a) > lax| b) 320
n=1 n=1

c) > 2008a, Z a,+1)
n=1 n=1

429.4 Czy funkcja
£ )_{axg—i—be—l—cx—l—d dla =<0
= exd+ fr*+gr+h dla x>0

jest ciggla, jezeli
a) a=23, b=24, c=25, d=26, e=27, f =28, g=29, h =30
b) a=25,b=16,c=9,d=4,e=1, f=0,9g=1, h=4
c)a=2,b=3,c=5d=T7,e=11, f=13,g=17, h=19
d) a=2009, b=2010, c=2011, d=2008, e = 2009, f = 2010, g =2007, h = 2008
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430. W kazdym z zadan 430.1-430.5 podaj kresy zbioru oraz okresl, czy kresy naleza
do zbioru.
Kres moze by¢ liczba rzeczywista lub moze byé¢ réwny —oo albo +oo.

5m— 2
430.1. A= {mn . mnEN= {1,2,3,...}}
mn

430.2. B= {m L m,n N}
n+7
430.3. C={a’: x € (-2,1)}
430.4. D={a": e (-2,1)}
430.5. £ = {3x2—|—y3 Ly € (—2,1)}

431. Dowiesé¢, ze dla dowolnej liczby catkowitej dodatniej n zachodzi nieréwnosé

2
2-( ”+5> <3.5".
n

432. Obliczy¢ granice
. (nk+1 +nk+2+nk+3+ nk 44 N n*+5 +m+nk+n2>
n=oo\nf+1 n+4 n'4+9 n2'4+16 n?+25 n?+nt
dla tak dobranej wartosci rzeczywistej dodatniej parametru k, aby powyzsza granica

byta dodatnia i skonczona.

433. Wyznaczy¢ asymptoty funkcji f danej wzorem

flx)=Va?+x+1.

434. Dane sa takie ciagi (a,) i (by), ze

Vo la,—2|<e oraz Y oV |b,+5|<e.
e>0 n>6/e e>0 n>10/e

Niech ¢, =a,+0b,. Wskaza¢ odpowiednia liczbe rzeczywista r oraz liczbe naturalng P
i udowodnic, ze
V VY e tr<e.

e>0 n>P/e

435. Wyznaczy¢ przedzial zbieznosci rzeczywistego szeregu potegowego
© 3n, l.?m

436. Rozstrzygnad¢ zbieznosé szeregu liczbowego o wyrazach zespolonych
i nP +1
T —i

w zaleznosci od parametru catkowitego dodatniego p.
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437. W kazdym z zadan 437.1-437.4 udziel czterech niezaleznych odpowiedzi
TAK/NIE.

437.1 Czy zbiezny jest szereg

a) nil; b) Z 1+\/_
c) glin ) Z 1+n\/_
437.2 Czy zbiezny jest szereg

s IR
c) g (1_ 3: d) 2%

437.3 Czy ciag (a,) okreslony wzorem
nk+1+nk+2+nk+3+nk+4+nk—|—5+ +nk+n
nT+1 n"+4 n"+9 n’4+16 n’+25  nT4n?

Ay =

jest zbiezny dla
a) k=5
b) k=6
c) k=7
d) k=8

437.4 O zdaniu T'(n) wiadomo, ze prawdziwe jest T'(1), a ponadto dla kazdej liczby
naturalnej n prawdziwa jest implikacja T'(n+2) = T'(n). Czy stad wynika, ze falszywa

jest implikacja
a) 7'(2008) = T'(3009)
b) T'(2008) = T'(3010)
c) 7(2009) = T'(3010)
d) 7(3009) = T'(2011)
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438. W kazdym z zadan 438.1-439.5 podaj kresy zbioru oraz okresl, czy kresy naleza

do zbioru.

Kres moze by¢ liczba rzeczywista lub moze byé¢ réwny —oo albo +oo.
438.1. A:{\/M—n: neN:{1,2,3,...}}
438.2. B:{\/M—n: neN}
438.3. C' ={|2—logyz|: x € (1,8]}
438.4. D={|2—log,z|: x € (1,16]}
438.5. E={|2—log,x|: x € (1,32]}

439. Dobra¢ odpowiednig liczbe rzeczywista dodatniag M i dowiesé, ze dla dowolnej

liczby rzeczywistej dodatniej x zachodzi nieréwnosc¢

141‘2009+$1111+15
M< 113720094_1,666_{_9 SOM-

440. Obliczy¢ granice

441. Naszkicowa¢ wykres funkcji f okreslonej wzorem

2?2 dla  z<a
flx)=<|z|] dla a<z<b
2% dla x>b
dla kazdej pary parametrow a < b, dla ktorej funkcja f jest ciagta.

442. Obliczy¢ granice

lim (\/va x")

r——00

w zaleznosci od parametru naturalnego n.

443. Wyznaczy¢ promien zbieznosci rzeczywistego szeregu potegowego
> (2n)!-

D

~ nl-n"
444. Obliczy¢ sume szeregu
<1
712:32 nz—1"
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