
Algebra IR - Lista 13

Wszystkie odpowiedzi nale»y uzasadnia¢ (nawet gdy w zadaniu nie jest to jawnie napisane).
Niech R b¦dzie dziedzin¡.

1. Udowodni¢, »e pier±cie« K[X2, X3] nie jest UFD.

2. Niech R b¦dzie UFD i a, b ∈ R. Udowodni¢, »e ideaª (a) ∩ (b) jest gªówny.

3. Niech S b¦dzie podzbiorem multyplikatywnym R. Udowodni¢, »e:

(a) dla I P RS zachodzi (I ∩R)RS = I,
(b) istnieje naturalny monomor�zm f : RS → R0,
(c) je±li R jest PID, to RS te» jest PID.

4. Wywnioskowa¢ z poprzedniego zadania, »e Z[ 12 ] jest UFD.

5. Dla ka»dej liczby pierwszej p w naturalny sposób uto»samiamy Z(p) z podpier±cieniem ciaªa
Q. Udowodni¢, »e ⋂

p∈P
Z(p) = Z,

gdzie P jest zbiorem wszystkich liczb pierwszych.


