Algebra IR - Lista 7

Wszystkie odpowiedzi nalezy uzasadnia¢ (nawet gdy w zadaniu nie jest to jawnie napisane).
Niech (A, +) bedzie grupa abelowa i p — liczba pierwsza.

1. Niech aq,...,a, € A. Rozwazmy funkcje f: Z" — A zadana wzorem
flk1, .. kn) :=kiar + -+ + knay,.
Udowodni¢, ze f jest homomorfizmem o obrazie (a1, ..., a,).
2. Znalezé produkt grup cyklicznych, z ktorym izomorficzna jest grupa

73/((10,11,8), (4,7,4), (4,4,4)).

3. Zalézmy, ze a1, b1, ..., ax, b € N s3 takie, ze
Zgt X L33 % ... X L3k ~ 70 xZZ% X ... xzf;.
Udowodnié¢, ze a1 = by, ...,a = bg.
4. Sprawdzi¢, czy nastepujace grupy sa izomorficzne:
(a) Zog X Z3e i Zag X Zas,
(b) Zay X Zao i Zyes X Zs,

5. Zalézmy, ze grupa G jest skonczona i ze kazdy element G ma rzad mniejszy badz réwny 2.
Udowodni¢, ze istnieje [ € N, takie ze

G = (Zy) .

6. Odwrdcenie Tw. Lagrange’a dla grup przemiennych
Zalozmy, ze |A| = n (caly czas zakladamy, ze A jest przemienna!) i k|n. Udowodnié, Ze istnieje
H < A, taka ze |H| = k.



