Teoria stabilnosci I, Lista 1
Pracujemy w modelu monstrum € = €% stabilnej teorii 7.

Zadanie 1. Przypomnijmy, ze (niekoniecznie zupelny) typ w(x) forkuje sie [dzieli
sie] nad A, gdy 7(z) implikuje formule ¢(x), ktora forkuje sie |dzieli sie] nad A.
Udowonié, ze jesli typ 7 nie forkuje sie nad A, to rozszerza sie on do typu zupelnego
p € S(€) nieforkujacego sie nad A.

Zadanie 2. Uzywajac definicji forkowania i dzielenia, udowodni¢, ze formuta ¢(z, b)
forkuje sie nad A wtedy i tylko wtedy, gdy forkuje sie nad acl(A).

Zadanie 3. Udowodni¢, ze formuta ¢(x, a) nie forkuje sie nad modelem M wtedy i
tylko wtedy, gdy o(M,a) # 0.
Wsk. Skorzystaé¢ z twierdzenia o odwzorowaniu otwartym.

Zadanie 4. Udowodni¢, ze ab | C <= a | ,CAb |, Ca.

Zadanie 5. Niech p € S(A) bedzie typem stacjonarnym. Udowodnié, ze kazdy ciag
Morleya w p jest nieodr6znialny nad A oraz ze kazde dwa ciaggi Morleya w p tej samej
dtugosci maja taki sam typ nad A.

Zadanie 6. Niech p(z,y) bedzie formula (bez parametrow), b ciagiem parametrow
odpowiadajacym zmiennym y, a A zbiorem parametrow.

(i) Udowodnié¢, ze ¢(x,b) forkuje sie nad A wtedy i tylko wtedy, gdy dla kazde-
go (rownowaznie pewnego) nieskonczonego ciagu Morleya (by)a<x W stp(b/A) uktad
formul (o(x,b,))a<a jest sprzeczny.

Wsk. Uzy¢ "dlugiego" ciagu Morleya w stp(b/A) oraz réznych wlasnosci | .

(ii) Wywnioskowaé, ze formuta ¢(x,b) dzieli sie nad A wtedy i tylko wtedy, gdy for-
kuje sie nad A.

Uzupemienie wiadomos$ci z wykladu z podstaw teorii modeli

Przez notatki bede rozumieé¢ ksero notatek z wyktadu prof. Newelskiego, ktore
zostawilem Panom na polce. Sg to notatki studenta, ktory kiedys uczeszczal na wy-
ktad prof. Newelskiego.

Zadanie 1. Przeanalizowaé¢ dowod z notatek lematu Shelaha o definiowalnosci.

Zadanie 2. Poréwna¢ definicje rangi Ra z notatek i z wyktadu. Pokazaé, ze sa one
rOwnowazne.

Zadanie 3. Na wyktadzie stownie uzasadnitem (korzystajac z lematu Shelaha), ze
dla danej formuly §(z,y) nastepujace warunki sa rownowazne.

1. Formuta §(z,y) nie ma wlasnosci porzadkowe;.



2. Dla kazdego modelu M kazdy typ p € Ss(M) ma d-definicje.
3. Rs(r =12) <w.
4. T jest §-stabilna, tzn. dla kazdego A, |Ss(A)| < |A| + No.
Przypomnie¢ sobie ten dowod. W razie trudnosci skorzysta¢ z notatek.
Zadanie 4. Udowodnié¢ twierdzenie z wyktadu charakteryzujace stabilno$¢ teorii 7'

Zadanie 5. Uzywajac rangi Rs. udowodnié, ze dla kazdego zbioru A kazdy typ
p € S(A) jest definiowalny (nad A).

Zadanie 6. Przeanalizowa¢ w notatkach dowod faktu, ze kazdy typ zupelny nad
acl(A) jest stacjonarny (gdzie A jest dowolnym zbiorem).

Zadanie 7. Przeanalizowa¢ w notatkach dowody réwnowaznosci réznych definicji
nieforkujacych rozszerzen (oryginalna definicja, przez rangi Rs, przez rangi Rs o, przez
definiowalno$é¢ typow). Rownowaznosé roznych definicji nieforkowania byta sformu-
lowana na pierwszym wyktadzie jako twierdzenie.

Zadanie 8. Przypomnie¢ sobie i zrozumie¢ dowody (podane skrotowo na wykta-
dzie) wlasnosci relacji | w teoriach stabilnych. Na wyktadzie opuscitem omoéwienie
dowodu symetrii | . Dowod omoéwie na konsultacjach.



