Teoria stabilnosci I, Lista 12

Pracujemy w modelu monstrum € = €% stabilnej teorii 7.

Zadanie 1. Niech M =T, a = (ay,...,a,) i b= (by,...,b,). Zalozmy, ze a J b
oraz kazdy z ciagow @ i b jest M-niezalezny. Zdefiniujmy p; = tp(a;/M) oraz q; =
tp(b;/M). Zatozmy, ze zbior {p; : i < n} U {qg; : j < m} sklada si¢ z parami orto-
gonalnych typow. Udowodnié, ze istnieje typ p w tym zbiorze oraz podciagi @ i V/
odpowiednio ciagéw a i b, ktorych wszystkie elementy realizuja typ p oraz @ J v v.

Zadanie 2. Udowodni¢, ze (ZC1) jest rownowazna z (ZC2).

Zadanie 3. Zaloimy, ze A C B, d |, B, d € dcl(Be; ...c,) oraz typy tp(ci/B)
sa minimalne (zaswiadcza to o tym, ze stp(d/A) jest semi-minimalny). Niech a be-
dzie takie, ze a | , B oraz d € acl(A, a). Niech d' bedzie nazwa skoficzonego zbioru
{f(d) : f € Aut(€/A,a)} (wtedy oczywiscie d' € dcl(A,a)). Pokazaé, ze stp(d'/A)

tez jest semi-minimalny.

Zadanie 4. Niech Z bedzie zbiorem definiowalnym nad A, skoriczonej rangi Morleya
i krotnosci 1. Zatézmy, ze typ generic zbioru Z jest semi-minimalny, co jest zaswiad-
czane przez typy minimalne skonczonej RM. Udowodni¢, ze istnieje A-definiowalny
podzbior Z' C Z, taki ze RM(Z) = RM(Z'), dla ktorego istnieje B O A oraz B-
definiowalne zbiory Yi,...,Y}, skonczonej rangi Morleya i krotnosci 1, ktorych typy
generic sa minimalne, takie ze Z' C (Y} x -+ x Y})%.

Zadanie 5. Niech X bedzie zbiorem definiowalnym nad A, skonczonej rangi Mor-
leya i krotnosci 1. Niech tp(a/A) bedzie typem generic X. Niech f: X — Z bedzie
funkcja definiowalna nad A, taka ze tp(f(a)/A) jest niealgebraiczny. Pokazac, ze dla
kazdego b € Z, RM(f~*(b)) < RM(X).



