Teoria stabilnosci I, Lista 13

Pracujemy w modelu monstrum € = € w-stabilnej teorii 7. (G, -) jest grupa defi-
niowalng nad () w €.

Zadanie 1. Udowodni¢, ze G° jest ()-definiowalna, normalng podgrupa G.

Zadanie 2. Udowodnié, ze nastepujace warunki sa rownowazne:
(i) tp(a/A) jest typem generic w G.

(ii) Dla kazdego b € G, jeslia |, b,tob-a | ,b.

(iii) Dla kazdego b € G, jeslia |, b, tob-a | Ab.

Zadanie 3. (i) Dla typu stacjonarnego p € Sg(A) oraz g € G definiujemy g - p :=
tp(g-a/A), gdzie a = p|A, g. Zauwazy¢, ze definicja ta jest poprawna, tzn. nie zalezy
od wyboru a.

(ii) Dla typu globalnego q € Sg(€) definiujemy g - g := tp(g - a/€), gdzie a = q.
Udowodnié, ze jesli p € Sg(A) jest typem stacjonarnym, to g - p = (g - p)|A.

(iii) Wywnioskowaé, ze jesli p € Sg(A) jest typem stacjonarnym, to Stab(p) =
Stab(p), gdzie Stab(p) :={g€ G:g-p=p}iStab(p) :={9g€ G:g9-p=7p}.

Zadanie 4. Niech H bedzie A-definiowalng podgrupa G, cH jej A-definiowalng war-
stwa i niech a € X. Udowodni¢, ze tp(a/A) jest typem generic w X wtedy i tylko
wtedy, gdy istnieje b € X, takie ze a J/A b oraz b=! - a jest generic w H nad A,b.

Zadanie 5. Niech p € Sg(A) bedzie typem stacjonarnym. Udowodnié¢, ze:
(i) Stab(p) jest A-definiowalng podgrupa GY,

(i) Stab(p) = G° wtedy i tylko wtedy, gdy p jest typem generic w G,

(iii) jesli p C,.r g, to Stab(p) = Stab(q).

Zadanie 6. Niech p = tp(a/A) € Si(A) bedzie stacjonarny i niech H := Stab(p).
Zatozmy, ze X = H - a jest acl(A)-definiowalny. Na wyktadzie byto pokzane, ze
wtedy X jest A-definiowalny i p jest typen generic X. Udowodnié¢, ze H jest spojna,
tzn. H = HY.



