Teoria stabilnosci I, Lista 3

Pracujemy w modelu monstrum € = €% stabilnej teorii 7.

Zadanie 1. Niech R € {U, R, RM} i niech b € acl(Aa). Udowodnié, ze R(a/A) >
R(b/A).

Zadanie 2. (i) Pokaza¢, ze RM oraz R™ sa niezmiennicze na definiowalne bijekcje,
tzn. jesli o(x) 1 ¢¥(x) sa formutami, a f : ¢(€) — () jest definiowalna bijekcja, to
RM(p(x)) = RM(¢(x)) oraz B> (p(x)) = R*(i(x)).

(ii) Pokaza¢, ze jesli f jest A-definiowalna bijekcja miedzy pewnymi zbiorami oraz
a € dom(f), to U(a/A) = U(f(a)/A).

Zadanie 3. Niech p € S(A) bedzie stacjonarny, p = p|€ i f € Aut(€). Udowodni¢,
ze:

(i) f(p) =P <= fICh(p) =1id,

(i) Cb(p) = {c € €: (vf € Aut(€))(f(7) = — f() = o)},

(iii) Cb(p) C del(B) wtedy i tylko wtedy, gdy p nie forkuje sie nad B i p|B jest
stacjonarny.

Zadanie 4. Udowodni¢, ze jesli T' jest superstabilna, to dla kazdego typu stacjonar-
nego p € S(A) istnieje podzdbior skoniczony Ay C A, taki ze Cb(p) C acl(Ay).

Zadanie 5. Pokaza¢, 7ze Cb(tp(a/acl(A))) C dcl(A,a).

Zadanie 6. Udowodnic, ze jesli T jest catkowicie przestepna, to istnieje ¢ € €% = €,
taki ze Cb(p) = dcl(c).

Zadanie 7. Zalozmy, ze T = ACF,. Niech K = T i ¢ € S,(K). Pokaza¢, ze
Cb(q) jest definiowalnym domknieciem najmniejszego ciata definicji idealu pierwsze-
go I, :={f(X) e K[X1,...,X,]: (f(X)=0) € q}.

Wyjasnienie. Odwzorowanie ¢ — [, zadaje bijekcje miedzy S, (K) i zbiorem ide-
atow pierwszych w K[X7,..., X,]. Podcialo k ciala K nazywamy ciatem definicji
ideatu pierwszego I < K[Xy,...,X,], gdy I jest generowany przez k[X7,..., X,].
Prawdziwe jest twierdzenie, mowigce ze istnieje (jedyne) najmniejsze cialo definicji
danego idealtu. Sprobowaé to udowodni¢ (niekoniecznie na ¢wiczeniach), a z dowodu
wywnioskowad, ze najmniejsze ciato definicji k idatu I ma te wlasnosé, ze f € Aut(K)
zachowuje punktowo k wtedy i tylko wtedy, gdy f[I] = I. Mozna z tego skorzystaé
W rozwigzaniu zadania.

Zadanie 8. Niech R bedzie pierécieniem euklidesowym. Pokazaé, ze dla dowolnej
macierzy H € M,«,(R) istnieja macierze odwracalne X,Y € M,,(R), takie ze
XHY jest diagonalna. Sprobowaé¢ udowodni¢ to samo dla pierscieni ideatow glow-
nych.



