Teoria stabilnosci I, Lista 5

R jest pierScieniem z 1, Tg jest teorig lewych R-modulow i M = Tg. Ponadto pi g
sg typami zupelnymi nad dowolnymi parametrami z modelu monstrum € teorii 7.

Zadanie 1. Udowodni¢ lemat Neumanna.

Zadanie 2. Udowodni¢, ze jesli grupa (G, -, ...) jest superstabilna, to spelnia super-
stabilny DCC.

Zadanie 3. Udowodni¢, ze jesli R-modut M spelnia DCC na pp-definiowalnych pod-
grupach, to M jest w-stabilny.

Zadanie 4. Poda¢ przyktady grup abelowych czystych (tzn. bez dodatkowej struk-
tury) G, takich ze:

(i) Th(G) jest w-stabilna o z gory zadanej randze Morleya,

(ii) Th(Q) jest stabilna, ale nie superstabilna.

Uwaga. Na wyktadzie uzasadnitem, ze (Z, +) jest superstabilna, ale nie w-stabilna.

Zadanie 5. Udowodnié¢, ze p=pT Up~.
Zadanie 6. Pokazac, ze jesli p C ¢, to G(p) 2 G(q) 2 Go(q) € Go(p).

Zadanie 7. Udowodnié, ze:

(i) G(p) i Go(p) sa zamkniete na skoniczone przekroje,

(i) [G(p) : Golp)] < 21,

(iii) jesli p C q i Go(p) = Go(q), to dla kazdej grupy H € G(q) istnieje H' € G(p),
taka ze [H' : HNH'] < w,

(iv) nie istnieje definiowalna podgrupa H grupy addytywnej €, taka ze 1 < [Go(p) :
Go(p) N H] < 2171,

Zadanie 8. Udowodni¢, ze jesli p C g, to
Go(p) = Golq) < [G(p) : G(g)] < 2.

Zadanie 9. Udowodni¢, ze Go(p) = G(p) wtedy i tylko wtedy, gdy p jest stacjonarny.



