
Teoria stabilno±ci I, Lista 6

Pracujemy w modelu monstrum C = Ceq stabilnej teorii T .

Zadanie 1. Udowodni¢, »e κ∗(T ) ¬ κ(T ) oraz κ∗r(T ) = κr(T ).

Zadanie 2. Niech p, q ∈ S(A).
(i) Udowodni¢, »e p ⊥w q wtedy i tylko wtedy, gdy dla ka»dych a |= p i b |= q
zachodzi tp(a/A) ` tp(a/Ab).
(ii) Udowodni¢, »e je±li p i q s¡ stacjonarne, to p ⊥w q ⇐⇒ p ⊥a q.

Zadanie 3. Pokaza¢, »e w de�nicji ortogonalno±ci typów mo»na rozwa»a¢ tylko takie
C, dla których C \ (A ∪B) jest sko«czony.

Zadanie 4. Niech {pi : i ∈ I} ⊆ S(A) b¦dzie rodzin¡ typów stacjonarnych. De�niu-
jemy ⊗

i∈I
pi = tp((ai)i∈I/A),

gdzie (ai)i∈I jest A-niezale»nym ci¡giem, takim »e ai |= pi dla wszystkich i ∈ I.
Udowodni¢, »e de�nicja ta nie zale»y od wyboru ci¡gu (ai)i∈I i »e typ

⊕
i∈I pi jest

stacjonarny.

Zadanie 5. Pokaza¢, »e je»eli p1, . . . , pn i q1, . . . , qm s¡ typami stacjonarnymi, takimi
»e ka»dy pi jest ortogonalny do ka»dego qj, to p1 ⊗ · · · ⊗ pn ⊥ q1 ⊗ · · · ⊗ qm.

Zadanie 6. Niech p, q ∈ S(A) b¦d¡ stacjonarne.
(i) Udowodni¢, »e je±li dla ka»dego n ∈ ω zachodzi p(n) ⊥w q(n), to równie» dla ka»-
dego α ∈ Ord mamy p(α) ⊥w q(α).
(ii) Udowodni¢, »e je±li p ⊥ q, to dla ka»dego α ∈ Ord mamy p(α) ⊥ q(α). Wywnio-
skowa¢, »e wtedy równie» p(α) ⊥w q(α) dla wszystkich α ∈ Ord.
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