ANALIZA MATEMATYCZNA A3. LISTA 2.
1. Jak wygladaja wykresy funkcji: f(z,y) = 22, g(z,y) = 22 — y, h(z,y) = 23 — 2?
2. Podaj trzy przyklady funkcji f(z,y) takich, ze dla kadej pary (z,y):

a) f(z,y)=f(y,x) b) flzy)=f-z,—y) <) [flz,y)=[f(z,~y)

d) flz,y)=f(d-zy) e) flr,y)=f(d-z6-y) f) flz,y)=[f(=]]y])
3. Podaj trzy przyklady funkcji f(z,y) takich, ze dla wykresu f:

a) (0,0,0) jest srodkiem symetrii  a’) (0,0, 3) jest srodkiem symetrii
a”) (1,2,3) jest srodkiem symetrii ~ b) x = 0 jest plaszczyzna symetrii
b’) y = 7 jest plaszczyzna symetrii b)) y = x jest plaszczyzng symetrii
b”’) y+x = 0 jest plaszczyzng symetrii ~ b””) z = 0 jest plaszczyzna symetrii

c) prosta przechodzaca przez (0,0,0) i (0,0, 1) jest osia symetrii

¢’) prosta przechodzaca przez (—2,—4,0) 1 (=2, —4,1) jest osia symetrii
4. Opisz (i naszkicuj) obszar bedacy dziedzing funkcji dwéch zmiennych

a) f(z,y)=/1-22/9—¢2/16  b) f(z,y)=In(y> -4z +8)

o flzy)=vety+ve—y d) flz,y)=y/z—Vy e) flx,y)=In(zy)
g) flz.y) = wsiny

i) fle,y)= Va2 =2 +Va+2 j) fley) = Va2 —y+alty
k) f(z,y) =aresinZ 1) f(z,9)=v22—1y2 m) f(z,y)=In(2"+y>-9)
. Niech f,g: R* — IR. Niektére z ponizszych napiséw nie maja sensu — ktére?
Fla(z,9),9), f9(x, ), 9(x,9)), f(9(x),9()), 9(f(9(z,v),x), %), g(f(z+ Ly) + ).
6. Narysuj poziomice (i/lub inne cigcia) wykresu funkcji tak, by odkry¢ jego ksztatt.
a) z=a’+y? ) z=2"+y’+2y e) flz,y)=ay f) flz,y) =2"—y°

g) flzy)=z+y h) flz,y)=2vV2>+y> 1) f(z,y)=|z]+[2y

i) flay) =VA42+92 k) flzy)=a?+y +22 1) flr,y) =22+ [y
m) f(z,y)=y*—|z| n) fle,y)=2>+4y> o) f(z,y) =sinz siny
r) fley)=e ) s) flay) =2y - cosz
u) f(zy) =Vi+a2+y? V) f(z,y) = [z][y]

22 4y?
4

f) f(z,y) = arcsin h) f(z,y) = % + ﬁ

[

p) f(z,y) =sinz +siny

t) flz,y) = V4 —a?—y?

7. Dobierz odpowiednia, funkcje (i jej dziedzine) tak, by jej wykres wygladat jak:
a) dach (dwuspadzisty) b) dach hali fabrycznej ¢) dach hangaru

d) pét pow. pitki do rugby e) wigwam  f) namiot igloo g) wulkan
* %k

0 1. Oblicz pochodne czastkowe rzedu pierwszego i drugiego

a) z=xy*—yz> b) z=In(r—y) c) Z:W{Hﬁ) d) z=¢€"

e) f(z,y)=xsin®y f) g(z,y) =ysin®z g) 2=y’ +sin(z+ a2 +y?)
0 2. Oblicz pochodne czastkowe pierwszego rzedu

a) f(z,y) =25y, f(0,00=0 b) flz,y)==""L f(0,y)=y

¢) fla.y)=#L0, f(0,00=0 d) flz.y)=aTy’ +aue™ ) z=la|+][y]

£) flo,y) =sin@@®+y°) @) z=2¥"  h) flz,y) =z £(0,0)=0

D) floy) =" f0y) =y §) fley) = SE fof) = -1

a) f(z,y)=2>+y*> b) f(z,y) =2>+3siny

d) f(z,y) = Va2 +y?

g) f(z,y,2) =zy?s®

* % %

0 3. Oblicz gradient funkcji

) flz,y) =1-—a®—4y°
f) f(z,y,2) =x+2y+32

e) flz,y)=x+2y+3
h) f('r7yvz) = (x2+y2)z



