ANALIZA MATEMATYCZNA A3. LISTA 7 - rozwiazania niektérych zadan

1. Niech P = [2,4] x [1,2] i niech f(z,y) = [z]. Podaj sume dolng, s,, i sume gérna
S, funkcji f na zbiorze P dla podzialu w, gdzie

a) w oznacza podzial P prostymi postaci z = 1000, (gdzie k € Z)

5w=2-1-143.1.1=5 S = o+l s 141 e 1 =54 125
b) w oznacza podzial P prostymi postaci y = 1000, (gdzie k € Z)
Sw=2-2-1=4 S,=4-2-1=8

¢) w oznacza podzial P na 2 -10° jednakowych kwadratéw.
Sw = jak w a) S, = jak w a)

2. Niech P oznacza czworokat o wierzchotkach: (0,0), (1,0), (2,1), (1,1) i niech
f(z,y) = 3(x — y). Niech dla ustalonej liczby naturalnej n w,, oznacza podzial P
prostymi postaci y = % iy=ux— % (gdzie k € Z). Oblicz sume dolna, s, 1 sume
gérna, S, funkcji f na zbiorze P i oblicz granice lim s, oraz lim S, .
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3. Podaj wartoéci calek

a) // ly — x| dw = | dwa ostrostupy | =

[£3,3)2

1
(=-6-6)-6="72
2 )

b) // — z dw = 0, bo dwa ostrostupy, jeden nad, drugi pod pt. z =0

[-3,3]2

c) //y—xdw—//ydw—//xdw—//xdw—//mdw—o
[=3,3]2 [=3,3]2 [=3,3]2 [—3,3]2 [=3,3]2

d) // r]dw = (na palcach) = 0-12 4 (=1)-12+(=1)- 12 +(-2)- 12 = —4
[=1,1]2

1
e) // 3y dw = (pét prostopadloscianu) = 3 1-1-3= ;

[0,1]2






