Wstep do matematyki R
Lista zadan nr 12 (na éwiczenia 21.01.2026).

Cwiczenia

1. Dla podanych zbioréw A i B znajdz funkcje ustalajaca réownolicznos$é miedzy nimi
oraz sprawdz, ze jest ona faktycznie bijekcja.
(a) A={3n+1:neN}, B={6n+1:necN};

(b) A=NT, B={neN:(3keN)n=>5k};
(c) A= {<:L°y>€JR2 r+y=1}, B=R;
(@) A=(0,1), B=(-2-+oc)
(e) A= (—00,3], B=][-2,1);
(f)A:{n%l:nGN}, B = {n+2 n € N};
(g) A=[0,1] B = (3,5);
(W A=R  B=R\N

Zadania

2. Udowodnij, ze

(a) {n e N:2|n} ~ {n € Z: =2|n};

(b) N~N\{2,3,5};

(¢) [0,2]\ {1} ~ (1,3) U{4,5};

(d) (0,2) ~[0,1];

(e ){yeR:(EIxEN)y:?)””}N{yEN:(ElxeR)y:i%”}.
Uwaga: W tym zadaniu nie ma koniecznosci znajdowania bijekc;ji.

3. O zbiorach A i B wiemy, ze |AN B| = |AU B|. Uzasadnij, ze A ~ B.

4. Zbadaj, czy dla dowolnych nieskoriczonych zbioréw A, B, C'i D prawdziwe sa ponizsze
zdania.

(a) Jesli istnieje funkcja roznowartosciowa f : A =5 B, ktora nie jest ,na”, to |A| < |B].
(b) Jesli |A| < |B| i |B| < |C|, to |A| < |C].

(c) Jesli |A] < |BJ, to |Ax C| < |BxC|.

(d) Jesli |A| < |C|1i|B| <|D|, to |[AUB| < |CUD.|.

(e) Jesli istnieja surjekcja f: B — C'iinjekcja g : C' — B, to B ~ C.

5. Dla danych nieskoniczonych, parami réznych zbioréw A, B,C, D wiemy, ze A ~ C'i
B~D. Czyjesi AUB~CUD,to ANB~CnND?

6. Czy dla dowolnych zbiorow A, B,C' i D prawda jest, ze jesli A~ C, B ~ D oraz
BGA DGC,to A\B~C\D?

7. Pokaz, ze dla dowolnych zbioréw A, B,C, D, jesli A~ C i B~ D, to A% ~ CP.



