Wstep do matematyki (lato 2024)

Lista zadan nr 4 (na ¢wiczenia 25.03.2024)

Cwiczenia
1. Podaj przyktad takich niepustych zbiorow A, B,C' C {0,1,2} x {0, 1,2}, ze

(AUB)\C=(A\C)NB.

2. Czy istnieja zbiory A, B i C takie, ze
ANB#0 i AnC=0 i (ANB)\C =07

Odpowiedz uzasadnic.

3. Niech €2 bedzie przestrzenia, a zbiory A, B i C' podzbiorami tej przestrzeni. Niech
X={zeQ:zecAVv(reB&szec()}
Wyrazi¢ zbiér X¢ przy pomocy zbioréw A, B i C oraz operacji U, N, €.

Zadania

4. Niech A ={1,2,3}, B = {2, 3,4}. Wypisz wszystkie zbiory X takie, ze XNA = X\ B.

5. Sprawdzi¢, czy dla dowolnych zbioréw A, B i C zachodzg ponizsze rownosci. Jesli tak
— udowodni¢, jesli nie — poda¢ odpowiednie przyktady.

(a) A\ (BUC) = (A\ B)N (A\ C),

(b) A\ (B\C) = (A\ B)U (AN ),

(¢c) (AUBUC)\ (AUB) =C,

(d) (ANB)xC=(AUC)x (BUCQC).

6. Udowodni¢, ze dla dowolnych zbioréw A, B, C'i D mamy
ACBANCCD=A\DCB\C.

7. O zbiorach A, B,C C R wiemy, ze AN B = A\ C. Czy stad wynika, ze:
(a) A\(BUC)=07
(b) ANBNC =07
(c) ANC =07

Odpowiedzi uzasadnic.

8. Czy dla dowolnych niepustych zbioréw A, B i C' prawdziwe sa zaleznosci

(a) {{0}} € P(P(A));

(b)) AZBxC?
Odpowiedzi uzasadnié.
9. Udowodni¢, ze dla dowolnych zbioréw A, B prawda jest, ze

(a) P(A)NP(B) =P(AN B)

(b) P(A)UP(B) C P(AUB).
Podaj przyktad zbiorow, dla ktorych w podpunkcie (b) zachodzi zawieranie wlasciwe.
10. Czy dla dowolnych zbiorow A, B zachodzi rownosé P(A x B) = P(A) x P(B) ?
OdpowiedZ uzasadnié.
11. Niech A, B,C' i D beda zbiorami niepustymi. Czy z faktu (A x B)N(C' x D) =10
wynika, ze ANC =01 BND=(7 Odpowiedz uzasadnic.
Wskazéwka: Dobry rysunek moze pomoc.



