ALGEBRA 1, Lista 8

Konwersatorium 11.12.2017. Lista 8 nie obowiazuje na Kolokwium 2 (13.12.2017).
1S. Sprawdzi¢, czy ponizsze (A, @, ®) sa pierscieniami:

(a) A=7Z[V2]={a+bV2|a,b€Z}, a®b=a+b, a®b=ab (dodawanie i mnozenie liczb
rzeczywistych);

(b) A=R, adb=2% a®b=a-b
(c) A=Rsg, a®b=a-b, a®b=a’.

2S. Niech R bedzie pierécieniem Zo X Z.q4.

(a) Napisac tabelki dzialari w pierécieniu R.

(b) Wskazaé¢ dzielniki zera i elementy odwracalne w pierscieniu R.

3K. Niech A bedzie dowolnym zbiorem, P(A) oznacza zbiér wszystkich podzbiorow A oraz dla
X,Y € P(A) definiujemy ich réznice symetryczng:

XAY = (XUY)\(XNY).
Udowodni¢, ze (P(A), A, N) jest pierscieniem.

4K. Ktore z ponizszych pierécieni sg dziedzinami, a ktére ponadto sg ciatami?

)
(b) Zgy x Zs.
(c) Zy.
(d) Zs.
(e) Zs.
(£) (P({0}), 5,0).
(8) (P({0,1}), 5,1).
(h) Z[i].
(i) Qi) ={a+bi|a,be Q} (z dziataniami dodawania i mnozenie liczb zespolonych).
() Z x R.



