ALGEBRA 1, Lista 8

Konwersatorium 3.12.2018.
Lista 8 nie obowigzuje na Kolokwium 2 (4.12.2018).
Lista 8 obowiazuje na Kartkowce 7 (11.12.2018).
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Automorfizmy wewnetrzne grup: definicja, wlasnosci i przyktady. Grupa Inn(G) automor-
fizmow wewnetrznych grupy G, zwiazek 7 centrum grupy Z(G). Relacja sprzezenia w grupie
G. Opis relacji sprzezenia w przypadku grup permutacji.

W dowolnej grupie G udowodni¢, ze dla danego a € G zbiér

Cla) ={g € G | ag = ga}
jest podgrupa grupy G (zwana centralizatorem elementu a w grupie G).
Niech o = (1,2)(3,4,5) € Ss.
(a) Wypisaé wszystkie permutacje 7 w grupie S5, ktore sa sprze¢zone z permutacja o. Za
kazdym razem wskaza¢ permutacje f taka, ze T = ¢¢(0) (przypomnienie: pg4(z) = grg™!).

(b) Znalez¢ zbiér wszystkich permutacji w S5, ktore sa przemienne z permutacja o (wskazowka:
T jest przemienna z o <= ror—t = o).

(¢) Udowodni¢, ze zbiér z punktu (b) jest podgrupa grupy Ss.

Zalozmy, ze grupa G ma jedyna podgrupe H rzedu 25. Udowodnié¢, ze H < G. (wskazowka:
dla g € G, rozwazy¢ podgrupe ¢q(H) < G).

W nastepujacych grupach G opisaé klasy sprzezenia:
(a) G=Qs;
(b) G = Ds;
(C) G = D4.



