ALGEBRA 1, Lista 9

Konwersatorium 4.12.2019 i material na Kartkowke 7 (10.12.2019).

0S. Material teoretyczny: Pierécien (przemienny, z jedynka), dzielnik zera, element odwracalny,
grupa elementow odwracalnych pierscienia, dziedzina, cialo. Przyktady pierscieni. Kazda
skoniczona dziedzina jest cialem. Wyliczenie, ktore pierécienie 7, sa ciatami.
1S. Niech R bedzie pierscieniem Zio X Z.4.
(a) Napisa¢ tabelki dziatan w pierscieniu R.
(b) Wskaza¢ dzielniki zera i elementy odwracalne w piericieniu R.
2S. Okresli¢ dzialania @ i ® w zbiorze Z tak, by (Z,®,®) byt pierscieniem i funkcja

[:(Z,®,0)—=(Z,+,), flx)=x+1

byla izomorfizmem. Wskaza¢ jedynke i zero pierscienia (Z,®, ®).
3K. Sprawdzi¢, czy ponizsze (A, ®,®) sa pierScieniami:
(a) A=7Z[V2] ={a+bv2|a,beZ}, a®b=a+b, a®b= ab (dodawanie i mnozenie
liczb rzeczywistych);
(b) A=R, adb=" a®b=a-b
(c) A=Rsg, a®b=a-b, a®b=ab.
4K. Ktoére z ponizszych pierscieni sa dziedzinami, a ktore ponadto sa cialami?
(a) Q[V2] = {a+bv2: a,b € Q} (z dziataniami dodawania i mnozenia liczb rzeczy-
wistych).
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{a+0bi|a,be Q} (z dzialaniami dodawania i mnozenia liczb zespolonych).
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