
ALGEBRA 1, Lista 11

Konwersatorium 21.12.2020.

0S. Materiaª teoretyczny: Ciaªo uªamków dziedziny: konstrukcja i podstawowe wªasno±ci.
Przykªady: Q jako ciaªo uªamków Z i ciaªo funkcji wymiernych. Norma euklidesowa i
pier±cie« euklidesowy: de�nicja.

1S. Wykona¢ dzielenie z reszt¡ w nast¦puj¡cych pier±cieniach euklidesowych. Podzieli¢:
(a) X2 + 3X + 8 przez X + 1 w R[X];
(b) X2 + 3X + 3 przez X + 1 w Z5[X];
(c) 3i przez 1 + i w Z[i].

2K. Udowodni¢, »e:
(a) podzbiór

Q[i] := {a+ bi ∈ C | a, b ∈ Q} ⊂ C
jest podpier±cieniem C;

(b) pier±cie« Q[i] jest ciaªem;
(c) ciaªo Q[i] jest izomor�czne z ciaªem uªamków pier±cienia Z[i];
(d) ciaªo Q(X) jest izomor�czne z ciaªem uªamków pier±cienia Z[X].

3K. Czy funkcja
δ : Z[X] \ {0} → N, δ(W ) = deg(W )

jest norm¡ euklidesow¡ w pier±cieniu Z[X]?


