ALGEBRA 1, Lista 5

Konwersatorium 3.11.2021.
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Material teoretyczny: Homomorfizmy, epimorfizmy, monomorfizmy, endomorfizmy i au-
tomorfizmy grup: definicje i przyktady.
Udowodni¢, ze ztozenie homomorfizméw jest homomorfimem.
Udowodni¢, ze funkcja odwrotna do izomorfizmu jest izomorfizmem.
Niech G bedzie grupa. Udowodni¢, ze Aut(G) < Sg.
Zalozmy, ze G, H sg grupami oraz grupa G jest cykliczna, skoniczona i generowana przez
element a. Zaloézmy, ze b € H oraz ord(b) jest skonczony i dzieli ord(a). Udowodnié, ze:
(a) istnieje dokladnie jeden homomorfizm grup f: G — H taki, ze f(a) = b;
(b) kazdy endomorfizm Z, jest postaci:
Ok Ly —> Ly, pr(x) =k - 3
dla pewnego k € Z,.

Zalozmy, ze GG jest grupa cykliczna, nieskoniczong i generowang przez element a, H jest
dowolng grupa oraz b € H. Udowodnié, ze:
(a) istnieje doktadnie jeden homomorfizm grup f : G — H taki, ze f(a) = b;
(b) kazdy endomorfizm Z jest postaci:

Uk L= L, y(x) = ka

dla pewnego k € Z.



