
Sko«czone schematy grupowe, Lista 3

Niech k b¦dzie pier±cieniem, Γ przemienn¡ grup¡ sko«czon¡ oraz C i D b¦d¡

kategoriami.

1. Udowodni¢, »e mor�zm koprzek¡tnej w kategorii Algk to mno»enie na

k-algebrze.

2. Udowodni¢, »e diagramy z wykªadu de�niuj¡ce algebry Hopfa odpowiadaj¡

diagramom de�niuj¡cym kogrupy w Algk.

3. Znale¹¢ 3 diagramy z de�nicji grupy (kogrupy) w kategorii z wykªadu,

których przemienno±¢ implikuje przemienno±¢ pozostaªych dwóch.

4. Zde�niowa¢ kategori¦ GrpC (CoGrpC) grup (kogrup) w C.

5. Niech F : C → D b¦dzie funktorem zachowuj¡cym produkty i obiekty

ko«cowe (zakªadamy, »e kategorie C i D maj¡ produkty i obiekty ko«-

cowe). Udowodni¢, »e F zadaje funktor z GrpC do GrpD.

6. Zde�niowa¢ kategori¦ Hopfk.

7. Udowodni¢, »e odpowiednie algebry Hopfa z wykªadu zadaj¡ funktory

Ga i Gm.

8. Zde�niowa¢ algebr¦ Hopfa zadaj¡c¡ funktor GLn.

9. Udowodni¢, »e odpowiednie algebry Hopfa z wykªadu zadaj¡ funktory

µn,k i αpn,k.

10. Udowodni¢, »e je±li Γ jest nietrywialna, to nie istnieje funktor reprezen-

towalny

F : Algk → Grp

taki, »e dla ka»dej k-algebry R mamy F (R) = Γ.

11. Udowodni¢, »e (kΓ,m, ε, ι) z wykªadu jest algebr¡ Hopfa.

12. Niech R b¦dzie k-algebr¡ bez idempotentów (poza 0 i 1). Udowodni¢,

»e

Γk(R) ∼= Γ.
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