Algebra 2B, Lista 5

Niech K C L C M bedzie wiezg cial.

1.

10.

Zalozmy, ze M jest algebraicznie domkniete, f € K[ X|\K i{a1,...,an}
jest zbiorem wszystkich pierwiastkéw f w M. Udowodnié, ze L jest
ciatem rozktadu f nad K wtedy i tylko wtedy, gdy L = K(aq,...,ap).

Niech K C L' bedzie rozszerzeniem cial takim, ze L = L'. Udowod-
ni¢, ze G(L/K) 2 G(L'/K).

Dla kazdego f € K[X] wprowadzmy nows zmienng Xy. Niech
R = K[X{]fek(x];

I'={f(Xyp) | f e KIX]\K}) QR
Udowodni¢, ze I # R.

. Udowodni¢, ze K otrzymane indukcyjnie w pierwszym kroku dowodu

odpowiedniego twierdzenia z wyktadu jest algebraicznym domknieciem
ciata K.

Dowiesé, ze cialem rozktadu wielomianu X* — 2 nad Q jest Q(i, v/2).

Zalozmy, ze [L : K] = 2. Dowies¢, ze L jest cialem rozktadu pewnego
f € K[X].

Niech L bedzie ciatem rozkladu f € K[X] i deg(f) = n. Dowies¢, ze
[L: K] <nl

Znalez¢ przyktad nierozktadalnego wielomianu f € Q[X] oraz parami
roznych aj,az,a3 € C takich, ze f(a1) = f(a2) = f(az) = 0 ale
Q(a1,a2) Z Q(ai, a3).

Zmalez¢ algebraicznie domkniete ciato K takie, ze dla kazdego a € K
istnieje skoriczone podciato F' C K takie, ze a € F.

Udowodni¢, ze dla kazdego F' € F,[X] mamy F(X?) = F(X)P.



