Algebra 2B, Lista 8

Niech m,n € Ny i K C L bedzie rozszerzeniem cial.

1.

Zmalez¢ przyktad rozszerzenia cial K C L takiego, ze dla kazdego ele-
mentu a € L\ K, a jest przestepny nad K, ale rozszerzenie K C L nie
jest czysto przestepne.

Zmalez¢ przyktad rozszerzenia cial K C L takiego, ze nie istnieje wieza
ciat K € M C L taka, ze rozszerzenie K C M jest algebraiczne i
rozszerzenie M C L jest czysto przestepne.

Udowodnié, ze cialto liczb rzeczywistych nie jest rozszerzeniem czysto
przestepnym zadnego swojego wtasciwego podciala.

Okresli¢ stopien przestepny L nad K dla nastepujacego rozszerzenia.
Czy jest one czysto przestepne?

(a) K=R(X+Y), L=R(X,Y);
(b) K=R(X%Y + Z2), L=R(X,Y,2);
(¢) K=R(X*+Y?*+ 2%, L=R(X,Y,Z2).

Niech K bedzie skoniczone i f € K[X] bedzie nierozkladalny. Udowod-
ni¢, ze wszystkie pierwiastki f (w K?#) sa jednokrotne.

Poda¢ przyklad K i wielomianu nierozktadalnego f € K[X], ktory ma
tylko pierwiastki wielokrotne (w K®#).

Udowodni¢, ze istnieje monomorfizm IF,m — IF,» wtedy i tylko wtedy,
gdy m|n.

Uzywajac monomorfizmoéw z poprzedniego zadania przyjmijmy, ze mamy
ciagg rozszerzen cial:
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Udowodnié¢, ze ciato |, Fn jest algebraicznym domknieciem I,
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