Algebra 2B, Lista 12

Niech R bedzie piericieniem (przemiennym z 1, niezerowym) i n,m € IN.
1. Niech I < R. Znalez¢ warunek na [ aby:

(a) Ideal I byt wolnym R-modutem.
(b) Pierscien ilorazowy R/I byl wolnym R-modutem.

2. Udowodnié, ze jesli kazdy R-modul jest wolny, to R jest cialem.

3. Czy nastepujace moduly sa wolne? Odpowiedzi uzasadnié.

)
(b) R[Xy,...,X,] traktowany jako R-modul.
(¢) R[X] traktowany jako R[X"]-modul.
(d) Z[}] traktowany jako Z-modul.
(e) Z[/2] traktowany jako Z-modut.
(f) Z[r] traktowany jako Z[r? + 7 + 1]-modul.
(g) Q[X] traktowany jako Q[X?, X3]-modul.

4. Niech My, My, M3, M beda R-modutami. Udowodni¢, ze:

(a)
(b) My ® My = My ® M,

(c) (M1 @ M) ® Mz = M, ® (M @ M),

(d) (M1 O M) @ Mz = (M, @ M) ® (My @ Ms),
(e) M™ @ M™ = M"™.



