
Algebra 2B, Lista 5

Niech p b¦dzie liczb¡ pierwsz¡ i n ∈ N.

1. Udowodni¢, »e ciaªo liczb rzeczywistych nie jest rozszerzeniem czysto
przest¦pnym »adnego swojego wªa±ciwego podciaªa.

2. Okre±li¢ stopie« przest¦pny dla nastepuj¡cego rozszerzenia. Czy jest
one czysto przest¦pne?

(a) R(X + Y ) ⊆ R(X,Y );
(b) R(X2, Y + Z) ⊆ R(X, Y, Z);
(c) R(X2 + Y 2 + Z2) ⊆ R(X, Y, Z).

3. Rozªo»y¢ (Z2n)∗ na produkt grup cyklicznych.

4. Niech R ⊆ S b¦dzie rozszerzeniem pier±cieni, f, h ∈ R[X], f b¦dzie
unormowany, g ∈ S[X] oraz fg = h. Udowodni¢, »e g ∈ R[X].

5. Napisa¢ jawnie (tzn. podaj¡c wspóªczynniki caªkowite) nast¦puj¡ce
wielomiany:

(a) F6,
(b) F10,
(c) F15,
(d) Fpn ,
(e) F2p.

6. Nast¦puj¡ce wielomiany rozªo»y¢ nadQ na iloczyn wielomianów nierozkªadal-
nych:

(a) X16 − 1,
(b) X15 − 1,
(c) X12 − 1.
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