Algebra 2B, Lista 6

Niech K C L bedzie rozszerzeniem ciat i n € IN.

1.

Ut

10.

Niech K bedzie skoriczone i f € K[X] bedzie nierozktadalny. Udowod-
ni¢, ze f jest rozdzielczy.

Poda¢ przyktad K i wielomianu nierozktadalnego f € K[X], ktory ma
tylko pierwiastki wielokrotne w K218

Udowodni¢, ze istnieje monomorfizm Fpm — IFyn wtedy i tylko wtedy,
gdy m|n.

. Uzywajac monomorfizméw z poprzedniego zadania przyjmijmy, ze mamy

ciag rozszerzen cial:
FpCFpeCFuC...CFuC...
Udowodnic¢, ze ciato | J,, Fm jest algebraicznym domknieciem IF,.

Zatozmy, ze rozszerzenie K C L jest skoniczone. Udowodnié, ze K C L
jest normalne wtedy i tylko wtedy, gdy istnieje f € K[X] taki, ze L
jest ciatem rozkladu f nad K.

Zmalezé wieze cial K C L C M taka, ze:

(a) Rozszerzenie K C M jest normalne, ale K C L nie jest normalne.

(b) Rozszerzenia K C L,L C M sa normalne, ale K C M nie jest
normalne.

Dla f,g € K[X] udowodni¢, ze:

(a) (f+9)'=f+d,
(b) (f9)' = flg+fd,
(c) fl9)' = f'(9)d'.

Zalozmy, ze char(K) = p i niech f € K[X]. Udowodni¢, ze f/ = 0
wtedy i tylko wtedy, gdy istnieje g € K[X] taki, ze f = g(XP).

Zmalezé a, 3, € C takie, ze:

(a) Q(v2,4) = Q(a),

(b) Q(V2,V2) = Q(B),

() Q(V2—1i,V3+i)=Q(v).
Zalozmy, ze char(K) = p. Udowodnié¢, ze nie istnieje o € K(X,Y)

taki, ze:
K(XP YP)(a) = K(X,Y).



