Algebra 2B, Lista 7

2me

Niech K bedzie ciatem, p liczbg pierwsza, m,n € Ny, mnie, =¢en .
1. Zaltézmy, ze rozszerzenie ciat K C L jest skoriczone. Udowodnié, ze:

(a) [L: K]s <[L: K],
(b) [L: K]s = [L: K] wtedy i tylko wtedy, gdy K C L jest rozdziel-

2. Niech f € K[X] bedzie stopnia n.

(a) Udowodni¢, ze [K(X) : K(f(X))] = n.
(b) Znalez¢ wielomian minimalny X nad K(f(X)).

3. Zalozmy, ze char(K) = p. Zbadaé czy nastepujace rozszerzenia cial sg
rozdzielcze:

(a) K(XP+X)C K(X),
(b) K(XP+1) C K(X),
(c) K(X% + XP) C K(X).

4. Niech s; bedzie i-tym wielomianem symetrycznym n zmiennych nad
ciatem K. Udowodnié, ze:

K(X1,...,X,)% = K(s1,...,5).

5. Udowodnié, ze dla

m

T:Fpn — Fpn, 7(x) =2P
mamy G(Fpn/Fpm) = <T>

6. Niech pi,...,p, beda réznymi liczbami pierwszymi. Udowodnié, ze

G(Q(/P1;- -+, /Pn)/Q) = (Za, +)".
7. Wyznaczy¢ G(Q(V/2,¢3)/Q).

8. Zilustrowa¢ zasadnicze twierdzenie teorii Galois (tzn. narysowac¢ L
oraz G i odpowiedniosci pomiedzy nimi) na przyktadach nastepujacych
rozszerzen:

(a) Q€ Q(V2+V3),
(b) Q € Q(eo),

(c) Fpm © Fpn,

(d) Q CQ(V2,e3).



