Algebra 2B, Lista 8

Niech K bedzie ciatem i n € IN».

1. Niech Q C L bedzie rozszerzeniem Galois zawartym w C takim, ze
[L : Q] jest nieparzysty. Udowodni¢, ze L C R.

2. Niech L bedzie ciatem rozktadu nad K wielomianu nierozktadalnego f
stopnia 3.

(a) Udowodni¢, ze G(L/K) jest izomorficzna z jedng z nastepujacych
grup: S?n (Z37 +3)a Sl~
(b) Znalez¢ K i f dla kazdej z trzech grup wystepujacych w (a).

3. Niech L bedzie ciatem rozkltadu wielomianu X*+X2—6 nad Q. Znalez¢
G(L/Q).

4. Niech d € Z \ {0,—1,1} bedzie bezkwadratowa i p bedzie liczbg pier-
wsza. Niech L bedzie cialem rozktadu X? — d nad Q. Udowodnié¢, ze
grupa G(L/Q) jest rozwiazalna rzedu p(p — 1).

5. Wskaza¢ z € C takie, ze rozszerzenie Q C Q(z) jest Galois oraz
G(Q(2)/Q) jest izomorficzna z:

(a) (Z2,+)* x (Za,+)
(b) (Z2,+) x (Za,+)*
(¢) (Za,+)3 x (Z3,+)
(d) (Zs3,+).

6. Udowodni¢, ze istnieje rozszerzenie Galois Q C K takie, ze G(K/Q)
jest izomorficzna, z:

(a) (Zp,+), gdzie p jest liczba pierwsza.

(b) (Zy,,+) (dowéd moze wymagaé skorzystania z twierdzenia, ktore
wykracza poza ramy tego wyktadu).



