Algebra 2B, Lista 9

Niech K bedzie cialem charakterystyki 01 n € INsg.

1. Udowodni¢, ze

(a) r(K)ir,(K) sa podciatami K#8.

(b) Rozszerzenia K C r(K) i K C r,(K) sa normalne.

(¢) r(r(K)) = r(K) irn(ra(K)) = ra(K).

(d) Jesli K C L jest rozszerzeniem cial, to r(K) C r(L) i réwniez

rn(K) C ry(L).

2. Udowodni¢, ze je§lin =q1 -...- ¢ jest rozktadem n na liczby pierwsze,
q := max{qi,...,q}, a € K oraz L jest cialem rozktadu X" — a nad
K, to L Cry(K).

3. Udowodni¢, ze r,(K) = rs(K), gdzie

s:=max{q € P | ¢ < n}.
4. Udowodni¢, ze jesli L C r,(K) i rozszerzenie K C L jest skonczone, to
kazdy dzielnik pierwszy [L : K] jest nie wiekszy od n.

5. Niech f = X%+aX3+b € K[X]. Udowodni¢, ze pierwiastki f wyrazaja
sie przez pierwiastniki nad K.

6. Niech
fi=a+auX+...+a, X" € K[X],

gdzie a, #0iap =ap_pdlak =0,1,...,n. Udowodni¢, ze jeslin < 9,
to pierwiastki f wyrazaja sie przez pierwiastniki nad K.

7. Niech K C L € M, K C L' C M beda wiezami cial takimi, ze
rozszerzenia K C L, K C L’ sa normalne. Udowodni¢, ze rozszerzenie
K C LL' jest normalne.

8. Zalozmy, ze G jest skoriczong grupa rozwigzalng, ktorej rzad jest liczba
ztozona. Udowodnié, ze G nie jest prosta.

9. Udowodnié, ze:

(2) ((12),(12...7)) = Sp.

(b) Jesli n jest liczba pierwsza, to dla kazdego n-cyklu 7 € S, 1 kazdej
transpozycji o € S, mamy (o, 7) = Sy,.



