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ALGEBRA A, Lista 10

. Czy podany wielomian jest rozkladalny w pierscieniu K [z]?

(a‘) f1:$4+1,K:R,

(b) fo=12"+322 +z +4, K =Zs,

(c) f3=32"+122% + 40z — 22, K = Q,
(d) fo=52"""7 —3z410, K =R

(e) f5=2'"-95 K=Q

(£) fo =32% +2, K = Zsg,

(g fr=a’+a*+23+224+2+1, K=Q

. Ile wynosi reszta z dzielenia liczby 100! przez 1017

. Udowodni¢ twierdzenie odwrotne do twierdzenia Wilsona: Jezeli p > 1
ipdzeli (p—1)! 4+ 1, to p jest liczba pierwsza.

. Znalez¢ liczbe naturalng n, taka ze n nie dzieli (n — 1)! + 1.
. Zmalez¢ ideat I w pierScieniu

(a) Zo|x] taki, ze Zo[z]/I jest cialem o$mio-elementowym.

(b) Zs[x] taki, ze Zs[z]/I jest ciatem dziewiecio-elementowym.

. Udowodnié nastepujace izomorfizmy pierscieni.
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) C([0,1))/I =R R, gdzie I = {f € C([0,1]) : £(0) = f(1) =0},
) Z[z]/(2* - 2) = Z[V2],
) Zpm/ MLy, = L,
d) Rjz]/(z? - 1) 2RO R,
)
)
)
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Riz]/(23 + ) 2R & C,
Z5[.’E]/(.’L‘2 =+ 1) = Z5 D Z5,

(R1 @ Ry)/(I1 x I2) = (Ry1/I1) @ (R2/1I2), gdzie I; jest idealtem
Ry 115 jest idealem R,.
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. Udowodnié, ze Z[z] nie jest pierScieniem idealéw gtéwnych.

. Scharakteryzowaé idealy pierwsze i maksymalne w pierécieniu K|[z],
gdzie K jest ciatem.



