ALGEBRA A, Lista 5

22 listopada bedzie 50-minutowe kolokwium z list 1,2,3,4, na ktérym nalezy
sie spodziewaé zadan trudniejszych niz na kartkéwkach.

1. Niech f : GL,(R) — (R\ {0}, "), f(A) = det(A).
(a) Znalezé ker(f) i im(f).
(b) Pokazaé, ze GL,(R)/ SLn(R) 2 (R \ {0},-).
2. Niech f : (C\ {0},-) = (C\ {0},"), f(z) = 2"
)-

(f
(b) Pokazaé, ze ker(f) =2 (Zn,+n).
(c) Pokazaé, ze (C\ {0},-)/ker(f) = (C\ {0},-).

3. Niech ¢ : G — H, ¢ : H — N beda homomorfizmami. Pokazaé, ze

(a) Znalezé ker(f) i im

(a) Yoyw:G — N jest homomorfizmem.
(b) ker(y) o ) = ¢ (ker(y))).

4. Udowodnié, ze je§li G jest grupa abelowa rzedu pq, gdzie p i ¢ s3
réznymi liczbami pierwszymi, to G = Zy,.

5. Pokazaé, ze nastepujace grupy nie sg izomorficzne:

(a) (@+)i(R+).

(b) (@+)i(Q\{0},-).

(c) (R\{0},-) i (C\{0},-).
(d) Zo@ Zo® Zo i 74 @ Zo.
(e) D

4 (grupa izometrii kwadratu) i Qg (grupa kwaternionéw).



