ALGEBRA A, Kolokwium 1, 22 XI 2004

Zadanie 1
Dla grupy G i jej podgrup H,, Hy niech

H1H2 = {hlhg : hl € Hl,hg € HQ}

1. Udowodni¢, ze jesli H; jest dzielnikiem normalnym G, to H;H, jest
podgrupa G. (15 PT)

2. Udowodni¢, ze jesli H; i Hy sa dzielnikami normalnymi G, to H; H, jest
dzielnikiem normalnym G. (10 PT)

3. Poda¢ przyktad grupy G i jej podgrup Hi, Hy takich, ze H; Hs nie jest
podgrupa G (wszystko uzasadni¢!). (10 PT)

Zadanie 2

Niech
(1234567 (1234567
=31 27465) ?T\3412765)
1. Rozlozy¢ oy i 05 na iloczyn cykli roztacznych. (10 PT)

2. Zmalez¢ (napisaé wszystkie obliczenia!) 7 € Sy takie, ze 72 = 01. (15
PT)

3. Udowodni¢, ze nie istnieje 7 € S; takie, ze 72 = 0y. (10 PT)

Zadanie 3

Udowodni¢, ze:
1. (Zg,+2) ® (Z5,+5) = (Z19, +10)- (10 PT)
2. Nie istnieje epimorfizm (Q, +) na (R,+). (5 PT)
3. Nie istnieje monomorfizm (Zg, +g) W (Z4, +4) & (Z4,+4). (10 PT)
4. Nie istnieje monomorfizm (Zg, +6) W (Z2, +2) ® (Zs, +s). (5 PT)



