10.

ALGEBRA 1B, Lista 2

. Niech G bedzie grupa, g € G i k,l € Z. Udowodnié, ze (g*)! = g*.
. Niech G i H bedg grupami, g € G, m € Z i f : G — H bedzie

homomorfizmem. Udowodni¢, ze f(g™) = f(g)™.

Udowodnié, ze ztozenie homomorfizmoéw jest homomorfizmem i ze funkcja
odwrotna do izomorfizmu jest izomorfizmem.

. Udowodnié, ze jesli w grupie G dla kazdego ¢ € G mamy ¢%> =1, to G

jest przemienna.

Niech A bedzie grupa przemienna i n € Z. Udowodnié, ze funkcja
f:A— A f(a)=na
jest homomorfizmem.

Podac¢ przyktad grupy G, dla ktérej funkcja

f:G—aG, flg)=4¢*
nie jest homomorfizmem.
Udowodnié, ze kazda grupa rzedu 3 jest izomorficzna z Zs.
Udowodnié, ze So = Zo, S3 = D3 i ze Sy Z Dy.
Niech n > 1. Udowodnié, ze:

(a) Obciecie -, jest dzialaniem na Z, \ {0} wtedy i tylko wtedy, gdy
n jest liczba pierwsza.
(b) Jesli n jest liczba pierwsza, to (Z,\{0}, -») jest grupa przemienna.
Niech
7, ={a€l,| (3beZy(a-nb=1)}.

Udowodnié, ze (Z7,-y,) jest grupa izomorficzna z Aut(Zy,).



