ALGEBRA 1B, Lista 4

Zalézmy, ze G jest grupa.

1.

10.

11.

12.

Niech g € G. Przyjmijmy, ze min ) = co. Udowodnié, ze:

rzad(g) = min{n € N\ {0} | ¢" = 1}.

. Udowodnié, ze jesli f : G — H jest monomorfizmem, to dla kazdego

g € G mamy
rzad(g) = rzad(f(g))-

Dla n > 1 znalez¢ monomorfizm f : S, — GL,(Q).
Udowodnié, ze (Q, +) nie jest skonczenie generowana.
Udowodnié, ze jedli o, 7 € S, sa roztaczne, to o7 = 70.

Zalézmy, ze istnieje g € G taki, ze rzad(g) # 1,2. Udowodnié, ze
Aut(G) # {idg}.

Udowodnié, ze jesli |G| < 5, to G jest przemienna.
Wyznaczyé centrum S3 i centrum Dy.
Niech G bedzie nieskoniczona i H < G. Udowodnié, ze |G/H| = |H\G)|.

Niech n > 2. Udowodnié¢, ze T;,(R) nie jest dzielnikiem normalnym w
GL,(R).

Udowodnié, ze kazda podgrupa indeksu 2 jest dzielnikiem normalnym.

Zmnalez¢ przyktad podgrupy indeksu 3, ktéra nie jest dzielnikiem normalnym.



