ALGEBRA 1B, Lista 1

Dla zbioru A, P(A) jest zbiorem wszystkich podzbiorow A, A4 jest zbiorem
funkcji z A w A, S(A) jest zbiorem bijekcji zbioru A. Niech n € Ns.

1.

Udowodni¢, ze odejmowanie na Z nie ma elementu neutralnego i ze nie
jest taczne.

Udowodni¢, ze nastepujace dzialanie na C*°(R)

frg=(f+g)
nie ma elementu neutralnego.

Niech
GLI(R) :={A € M,(R) | det(A) > 0}.

Udowodni¢, ze GL}(R) wraz z dzialaniem mnozenia macierzy jest
grupa.

Udowodni¢, ze (P(A),U) jest grupa wtedy i tylko wtedy, gdy A = 0.
Udowodni¢, ze (A4, 0) jest grupa wtedy i tylko wtedy, gdy |A| < 1.

Udowodni¢, ze (S(A),o) jest grupa przemienna wtedy i tylko wtedy,
gdy [A] <2.

Poda¢ przyktad (tabelke) dzialania % na zbiorze {0,1} takiego, ze
0% (0% 0) # (0% 0)%0.
Ile istnieje takich dziatan?

Udowodni¢, ze jesli w grupie G dla kazdego g € G mamy ¢ = 1, to G
jest przemienna.

Udowodnig¢, ze:

(a) Mnozenie modulo n jest taczne.

(b) Mnozenie modulo n jest dzialaniem na Z, \ {0} wtedy i tylko
wtedy, gdy n jest liczba pierwsza.

(c) Jesli n jest liczbg pierwsza, to (Zy \ {0}, -n) jest grupa.



