
ALGEBRA 1B, Lista 10

1. Niech G b¦dzie grup¡. Udowodni¢, »e je±li B jest zbiorem wolnych
generatorów G, to 〈B〉 = G.

2. Niech X, Y b¦d¡ zbiorami. Udowodni¢, »e je±li |X| = |Y |, to FX
∼= FY .

3. Udowodni¢, »e S3
∼= 〈x, y|x2 = y3 = xyxy = 1〉.

4. Udowodni¢, »e zbiór {a + b
√

2 | a, b ∈ Z} jest podpier±cieniem R.

5. Zaªó»my, »e R jest pier±cieniem Boole'a, czyli »e dla ka»dego r ∈ R
mamy r2 = r.

(a) Udowodni¢, »e dla ka»dego r ∈ R mamy r + r = 0.
(b) Dla dowolnego zbioru X znale¹¢ struktur¦ pier±cienia Boole'a na

zbiorze wszystkich podzbiorów X.

6. Niech R b¦dzie pier±cieniem z 1 i X zbiorem. Udowodni¢, »e

(RX)∗ = (R∗)X .

7. Niech A b¦dzie grup¡ przemienn¡. Udowodni¢, »e

End(A)∗ = Aut(A).

8. Udowodni¢, »e GL2(Z2) ∼= S3.
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