ALGEBRA 1B, Lista 3

Niech G bedzie grupa i n € INso.
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10.
11.
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13.

14.

Udowodni¢, ze jesli (A, +) jest grupg przemienna i m € Z, to funkcja
f:A— A f(a)=ma

jest homomorfizmem.

. Udowodni¢, ze jesli n = |G| € {1,2,3}, to G = Z,,.

Podac¢ przyktad G dla ktorej funkcja

[:G—=G, flg)=4"
nie jest homomorfizmem.
Niech g € G. Przyjmijmy, ze min () = co. Udowodnié, ze:
rzad(g) = min{n € Ny | ¢" = 1}.
Udowodni¢, ze jesli G jest cykliczna, to istnieje m € INsg takie, ze
G=Zlub G = Zy,.

Udowodni¢, ze jesli f : G — H jest monomorfizmem, to dla kazdego
g € G mamy

rzad(g) = rzad(f(9))-
Pokazac¢, ze nie istnieje monomorfizm (Zs, +3) — (R \ {0}, ).
Udowodni¢, ze Dg Z Ay.
Zmalez¢ monomorfizm (Zy,, +,) — (C\ {0}, ).
Znalez¢ monomorfizm f : S, — GL,(Q).
Udowodni¢, ze (Q, +) nie jest skoriczenie generowana.
Udowodni¢, ze jesli o, 7 € S, s rozlaczne, to coT =T1o00.

Sformutowaé i udowodnié twierdzenie o jednoznacznosci rozktadu per-
mutacji na iloczyn cykli roztacznych.

Niech o,7 € S, gdzie 7 jest transpozycja. Udowodni¢, ze o jest
parzysta wtedy i tylko wtedy, gdy 7 o o jest nieparzysta.



