ALGEBRA 1B, Lista 7

Niech G bedzie grupa i p liczbg, pierwsza.
1. Niech |G| = p. Udowodni¢, ze G = Z,,.
2. Niech (n,m) = 1. Udowodnié, ze Zy X Ziy = Zinm.

3. Niech H bedzie p-podgrupa G, ktora jest dzielnikiem normalnym.
Udowodni¢, ze H jest zawarta w kazdej p-podgrupie Sylowa G.

4. Udowodnié, ze jesli H jest p-podgrupg Sylowa G, to H jest dzielnikiem
normalnym wtedy i tylko wtedy, gdy H jest jedyna p-podgrupa Sylowa
G.

5. Udowodni¢, ze kazda grupa rzedu 200 zawiera normalna podgrupe
rzedu 25.

6. Znalez¢ wszystkie p-podgrupy Sylowa S,.
7. Zalozmy, ze |G| = p®. Udowodni¢, ze G 22 Zy X Zy lub G = 7.

8. Opisa¢ z doktadnoscia do izomorfizmu wszystkie grupy rzedu mniejszego
od 12.



