
ALGEBRA 1B, Lista 7

Niech G b¦dzie grup¡ i p liczb¡ pierwsz¡.

1. Niech |G| = p. Udowodni¢, »e G ∼= Zp.

2. Niech (n,m) = 1. Udowodni¢, »e Zn ×Zm
∼= Znm.

3. Niech H b¦dzie p-podgrup¡ G, która jest dzielnikiem normalnym.
Udowodni¢, »e H jest zawarta w ka»dej p-podgrupie Sylowa G.

4. Udowodni¢, »e je±li H jest p-podgrup¡ Sylowa G, to H jest dzielnikiem
normalnym wtedy i tylko wtedy, gdy H jest jedyn¡ p-podgrup¡ Sylowa
G.

5. Udowodni¢, »e ka»da grupa rz¦du 200 zawiera normaln¡ podgrup¦
rz¦du 25.

6. Znale¹¢ wszystkie p-podgrupy Sylowa Sp.

7. Zaªó»my, »e |G| = p2. Udowodni¢, »e G ∼= Zp ×Zp lub G ∼= Zp2 .

8. Opisa¢ z dokªadno±ci¡ do izomor�zmu wszystkie grupy rz¦du mniejszego
od 12.

1


