ALGEBRA 1B, Lista 8

Niech G, H beda grupami, A bedzie grupa przemienna, k € INsg i p liczba
plerwsza.

1. Niech A bedzie wlasciwa podgrupa Z. Udowodnié¢, ze A = Z.
2. Niech Hy < H,G; < G. Udowodnié, ze:
(a) HH x Gy < H x G,
(b) (H x G)/(H1 x G1) = (H/Hy) x (G/Gh).
3. Zalézmy, ze mamy ai,b1,...,ar, by € N takie, ze
7yt X ... xZZ,’; %ZZI X ... xZg’;.
Udowodni¢, ze a1 = by, ..., a = b.
4. Udowodnié, ze:
(a) Tor(A) < A,

(b) grupa A/ Tor(A) jest beztorsyjna,
(c) jesli A jest skoriczona, to Tor(ZF x A) = A.

5. Zmalez¢ przyktad G i g,h € G takich, ze rzad(g) = rzad(h) = 2, ale
rzad(gh) = oo.
6. Sprawdzié, czy nastepujace grupy sa izomorficzne:
(a) Ziga X Zise 1 Ziug x Zas,
(b) Zio1 X Zsg i Ziyeg X Zs,
(C) Zg X Zg X Z5 X Z7 i Z315.



